Language: Latvian (Lettish)

Day: 1

Piektdiena, 2015. gada 10. julijs

1. uzdevums. Sauksim galigu plaknes punktu kopu S par lidzsvarotu, ja katriem diviem dazadiem
kopas S punktiem A un B var atrast tadu kopas S punktu C, ka AC = BC. Sauksim S par
ekscentrisku, ja jebkuriem trim dazadiem kopas & punktiem A, B un C' nevar atrast tadu kopas S
punktu P, ka PA= PB = PC.

(a) Pieradit, ka katram veselam skaitlim n > 3 eksiste lidzsvarota kopa no n punktiem.

(b) Noteikt visus veselus skaitlus n > 3, kuriem eksiste lidzsvarota ekscentriska kopa no n punktiem.

2. uzdevums. Noteikt visus veselu pozitivu skaitlu trijniekus (a, b, ¢) tadus, ka katrs no skaitliem
ab—c, bc—a, ca—0>

ir divnieka pakape.

(Divnieka pakape ir vesels skaitlis forma 2™, kur n ir vesels nenegativs skaitlis.)

3. uzdevums. Dots Saurlenku trissturis ABC' ar AB > AC'. Lai I' ir tam apvilkta rinka Iija, H
ir ta augstumu krustpunkts, un F' ir pamats augstumam, kas no A vilkts pret BC. Lai M ir BC
viduspunkts. Lai @ ir tads punkts uz I', ka ZHQA = 90°, un K ir tads punkts uz I', ka ZHKQ = 90°.
Pienemsim, ka punkti A, B, C', K un @ ir dazadi un atrodas uz I' Sada seciba.

Pieradit, ka trissturiem KQH un FFKM apvilktas rinka Inijas pieskaras viena otrai.
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4. uzdevums. Trissturim ABC apvilktas rinka Imijas €2 centrs ir O. Rinka Iinija I ar centru A
krusto nogriezni BC punktos D un F, pie tam B, D, F un C visi ir dazadi un atrodas uz taisnes
BC' sada seciba. Dots, ka I un €2 krustojas punktos F' un G ta, ka A, F', B, C' un G atrodas uz {2
sada seciba. Trissturim BDF' apvilktas rinka Iinijas un nogriezna AB otrais krustoSanas punkts ir
K. Trissturim CGE apvilktas rinka linijas un nogriezna C'A otrais krustoSanas punkts ir L.

Zinams, ka taisnes F'K un GL ir dazadas un krustojas punkta X. Pieradit, ka X atrodas uz taisnes

AO.

5. uzdevums. Ar R apzimesim visu realo skaitlu kopu. Noteikt visas funkcijas f: R — R, kas
apmierina vienadibu

fl+ fle+y) + flay) = o+ flz+y) +yf(x)

visiem realiem skaitliem = un y.

6. uzdevums. Veselu skaitlu virkne ay, ag, ... apmierina sekojosus nosacijumus:
(i) 1< a; <2015 visiem j > 1,
(i) k4 ap # €+ ap visiem 1 < k < £.

Pieradit, ka eksiste divi veseli pozitivi skaitli b un N tadi, ka

n

> (a; 1)

j=m+1

< 10072

visiem veseliem skaitliem m un n, kas apmierina n > m > N.
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