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1. uzdevums. Aplukosim izliektu cetrsturi ABC'D. Punkts P atrodas cetrstura ABC' D iekspuse.
Izpildas sekojosas attiecibas:
<<PAD : <PBA:<DPA=1:2:3=<CBP :<BAP : <«<BPC.

Pieradiet, ka Sis tris taisnes krustojas viena punkta: lenku <ADP un <PCB bisektrises un nogriez-
na AB vidusperpendikuls.

2. uzdevums. Realiem skaitliem a,b,c,d izpildas a > b > c>d >0una+b+c+d = 1.
Pieradiet, ka
(a+2b+3c+4d)a” b c“d? < 1.

3. uzdevums. Doti 4n akmentini, kuru svariir 1,2, 3,...,4n. Katrs akmentins ir nokrasots viena
no n krasam un katra krasa nokrasoti tiesi Cetri akmentini. Pieradiet, ka akmentinus var sadalit
divas kaudzites ta, ka izpildas divas 1pasibas:

« Akmentinu kopejais svars abas kaudzites ir vienads.

« Katra kaudzite satur tiesi divus katras krasas akmentinus.
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4. uzdevums. Dots naturals n > 1. Uz kalna nogazes ir n? stacijas, visas dazados augstumos.
Divi gaisa tramvaja uznemumi A un B apkalpo k funikulierus, katrs no kuriem savieno kadu staciju
ar kadu augstak esosu staciju (bez starppieturam). Uznemuma A k funikulieriem ir & dazadi sakuma
punkti un k£ dazadi beigu punkti, un funikulierim, kuram sakuma punkts ir augstak, art beigu punkts
ir augstak. Tadi pat nosacijumi izpildas art uznemumam B. Teiksim, ka uznemums savieno divas
stacijas, ja ir iespejams sakt celu no zemakas stacijas un pabeigt augstakaja, izmantojot vienu vai
vairakus $1 uznemuma funikulierus (un cita parvietosanas starp stacijam nav atlauta).

Atrodiet mazako naturalo k, kuram var garantet, ka ir divas stacijas, kuras savieno abi uznemumi.

5. uzdevums. Mums ir kava ar n > 1 kartim. Uz katras uzrakstits naturals skaitlis. Kavai piemit
1pasiba, ka katra karsu para skaitlu videja aritmetiska vertiba ir vienada ar videjo geometrisko vertibu
no skaitliem, kas uzrakstiti uz kadas sis kavas netuksas apakskopas kartim.

Kuriem n no augstak rakstita seko, ka skaitliem uz visam kartim jabut vienadiem?

6. uzdevums. Pieradiet, ka eksiste tads pozitivs ¢, ka izpildas sekojoss apgalvojums:

Apskatam naturalu n > 1, un kopu S kas sastav no n plaknes punktiem ar 1pasibu, ka attalums
starp katriem diviem kopas S punktiem ir vismaz 1. No ta seko, ka eksiste taisne ¢, kura sadala
kopu S ta, ka attalums no katra kopas S punkta Iidz ¢ ir vismaz en~ /3,

(Taisne ¢ sadala punktu kopu S, ja nogrieznis, kas novilkts starp kadiem diviem kopas S pun-
ktiem, krusto ¢.)
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Piezime. Vajaki rezultati, kur cn™"/° aizstats ar cn™® var tikt verteti ar punktiem, atkariba no

konstantes o > 1/3.

Language: Latvian Laiks: 4 stundas un 30 minutes.
Par katru uzdevumu var nopelnit lidz 7 punktiem.



