( /Q Latvian (lav), day 1

pirmdiena, 19. julijs 2021

1. uzdevums. Dots naturals skaitlis n > 100. Ivans uzraksta skaitlus n,n+1,...,2n uz dazadam
kartinam. Pec tam vins §is n + 1 kartinas samaisa un sadala divas kaudzites. Pieradiet, ka viena no
kaudzitem ir atrodamas divas kartinas, kuru skaitlu summa ir naturala skaitla kvadrats.

2. uzdevums. Pieradiet, ka nevienadiba
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izpildas visiem realiem skaitliem xy, ..., z,.

3. uzdevums. Saurlenka trijstura ABC, kuram AB > AC, iekSpuse izvelets punkts D ta, ka
I<DAB = <CAD. Punkts E uz nogriezna AC' izvelets ta, ka <ADE = <BCD, punkts F' uz
nogriezna AB izvelets ta, ka <F'DA = <DBC, un punkts X uz taisnes AC izvelets ta, ka CX = BX.
Apzimesim trijsturu ADC un EX D apvilkto rinka lmiju centrus attiecigi ar punktiem O; un Os.
Pieradiet, ka taisnes BC, EF un O;0, krustojas viena punkta.

Language: Latvian Laiks: 4 stundas un 30 minutes.
Par katru uzdevumu var nopelnit lidz 7 punktiem.



( /Q Latvian (lav), day 2

otrdiena, 20. julijs 2021

4. uzdevums. Dota rinka lIinija I' ar centru I un tads izliekts cetrsturis ABC'D, ka nogriezni AB,
BC, CD un DA pieskaras I'. Rinka lmija €2 ir apvilkta trijsturim A/C. Malas BA pagarinajums aiz
punkta A krusto §2 punkta X, un malas BC pagarinajums aiz punkta C' krusto €2 punkta Z. Malu
AD un CD pagarinajumi aiz punkta D krusto 2 attiecigi punktos Y un 7. Pieradit, ka

AD+ DT +TX+XA=CD+DY +YZ+ ZC.

5. uzdevums. Divas vaveres, Krumina un Lecite, kopa ir savakusas 2021 valriekstu ziemai. Lecite
sanumureja riekstus ar skaitliem no 1 Iidz 2021 un izraka 2021 bedrites apli ap vinu iecienitako
koku. Nakosaja rita Lecite pamanija, ka Krumina ir ielikusi katra bedrite pa valriekstam, bet ir
pilniba ignorejusi numeraciju. Neesot miera ar radusos situaciju, Lecite izlema parkartot valriekstus,
veicot sekojosu 2021 gajienu secibu: k-taja gajiena, Lecite samaina vietam divus riekstus, kas atrodas
blakus riekstam ar numuru k. Pieradiet, ka eksiste tada k vertiba, ka k-taja gajiena Lecite samaina
riekstus ar numuriem a un b, kuriem a < k£ < b.

6. uzdevums. Dots naturals skaitlis m > 2, galiga veselu (ne obligati pozitivu) skaitlu kopa A
un kopas A apakskopas By, Bs, Bs, ..., B,,. Pienemsim, ka katram k& = 1,2,...,m apakskopas Bj,
elementu summa ir m*. Pieradiet, ka A satur vismaz m/2 elementus.

Language: Latvian Laiks: 4 stundas un 30 minutes.
Par katru uzdevumu var nopelnit lidz 7 punktiem.



