Atlases sacensibas komandu olimpiadei ”Baltijas cels”
2024. gada 29. septembris, Riga
2. diena (2)

Risinasanas laiks: 4 stundas un 30 minutes.
Jautajumus drikst uzdot pirmo 30 minusu laika.
Atlauts izmantot tikai rakstampiederumus, linealu un cirkuli.

9. Dots saurlenku trijsturis ABC, kura ir novilkts augstums AD. Punkti X un Y izveleti trijstura iekSpuse

ta, ka /ZBXA+ ZACB = 180° un LCY A+ ZABC = 180°, ka ar1 CD + AY = BD + AX. Punkts M ir
izvelets uz stara BX ta, ka punkts X atrodas uz nogriezna BM un XM = AC, savukart punkts IV ir uz
stara C'Y ta, ka punkts Y atrodas uz nogriezna CN un YN = AB. Pieradit, ka AM = AN.

10. Dots vienadsanu trijsturis ABC, kuram AB = AC. Ar w apzimesim rinka Iiniju ar centru punkta A
un radiusu AB. Trijstura ABC augstums un mediana, kas vilkti no virsotnes B, krusto w punktos H un
G. Taisne GH krusto taisni AC' punkta X. Pieradit, ka punkts C' ir nogriezna AX viduspunkts.

11. Punkts X atrodas taisnstura ABCD iekspuse. Lenku ZDAX un ZCBX bisektrises krustojas punkta
P. Punkts Q izvelets ta, ka ZQAP = ZQBP = 90°. Pieradit, ka PX = QX.

12. Dots vienadsanu trijsturis ABC, kuram AC = AB. Punkti E un F atrodas attiecigi uz malam AC, AB
ar 1pasibu, ka AE = BF. Punkti D un A atrodas viena un taja pasa pusplakné attieciba pret taisni EFF
un ADFE ~ ANABC. Taisnes EF un BC krustojas punkta K. Pieradit, ka taisne DK ir trijsturim ABC
apvilktas rinka Iinijas pieskare.

13. Dota funkcija f : N — N, kurai n dalas ar f(n) visiem naturaliem n un visiem naturaliem skaitliem m
un n izpildas
MKD(nf(n?), f(m?)) = nf(mn).

Atrodiet izteiksmes f(2024) lielako iespejamo vertibu.

Piezime. Ar MKD(a, b) apzime skaitlu a, b mazako kopigo dalamo. Piemeram, MKD(15,21) = 105.

14. Ar S(z) apzimesim naturala skaitla = ciparu summu. Pieradit, ka katram naturalam skaitlim n eksiste
S(m?) _

tads naturals skaitlis m, ka Stm) = 1
m)

15. Dots naturals skaitlis n un pirmskaitlis q. Pieradit, ka skaitlis n? + (”7_1)2 nevar but vienads ar skaitla
¢ naturalu pakapi.

16. Saliktu nepara naturala skaitli n sauksim par latvisku, ja visus ta dalitajus var sadalit paros ta, ka
katra pari esosu skaitlu summa ir divnieka pakape un katrs dalitajs ir tiesi viena pari. Atrast visus latviskus
skaitlus.



