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1. uzdevums. Atrast visus realus skaitlus « ar ipasibu, ka katram naturalam skaitlim n, vesels
skaitlis
Lo + [20] + -+ + [na]

ir skaitla n daudzkartnis. (Ar |z] apzime lielako veselo skatli, kas ir mazaks vai vienads ar =z.
Piemeéram, |—7| = —4 un |2] = |2.9] =2.)

2. uzdevums. Atrast visus naturalu skaitlu parus (a,b), kuriem eksiste naturali skaitli g un N
ar 1pasibu, ka

ged(a™ 4+ b, 0" +a) =g
izpildas visiem naturaliem skaitliem n > N. (Ar ged(z,y) apzime skaitlu  un y lielako kopigo

dalitaju.)

3. uzdevums. Dots, ka a1, as,as, ... ir bezgaliga naturalu skaitlu virkne un N ir naturals skaitlis.
Pienemsim, ka katram naturalam skaitlim n > N, skaitlis a,, ir vienads ar reizu skaitu, cik skaitlis
an,—1 paradas starp skaitliem ay,as, ..., an_1.

Pieradit, ka vismaz viena no virknem aq, as, as, ... un as, a4, ag, . . . ir periodiska.

(Bezgaliga virkne by, b, bs, . . . ir periodiska, ja eksiste naturali skaitli p un M ar ipasibu, ka b, = by,
visiem naturaliem m > M.)

Language: Latvian Laiks: 4 stundas un 30 minutes.
Par katru uzdevumu var nopelnit lidz 7 punktiem.
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4. uzdevums. Dots trijsturis ABC, kuram AB < AC < BC. Trijstura ABC ievilktas rinka
linijas centrs un ievilkta rinka lnija ir attiecigi / un w. Punkts X atrodas uz taisnes BC un ir
atskirigs no punkta C ar 1pasibu, ka taisne, kas iet caur punktu X, ir paralela ar AC un pieskaras
w. Lidzigi, punkts Y atrodas uz taisnes BC' un ir atskirigs no punkta B ar 1pasibu, ka taisne, kas
iet caur punktu Y, ir paralela ar AB un pieskaras w. Taisne Al krusto trijstura ABC apvilkto
rinka Imiju punkta P # A. Punkti K un L ir attiecigi nogrieznu AC un AB viduspunkti.

Pieradit, ka ZKIL+ ZY PX = 180°.

5. uzdevums. Gliemezis Turbo spele speli uz rutinu laukumu, kas sastav no 2024 rindam un 2023
kolonnam. Zinams, ka 2022 rutinas ir paslepti monstri. Sakotneji Turbo nezina, kur atrodas jebkurs
no monstriem, bet vins zina, ka katra rinda ir tiesi viens monstrs, iznemot pirmo un pedejo rindu,
un to, ka katra kolonna satur ne vairak ka vienu monstru.

Turbo izdara virkni ar meginajumiem, lai aizietu no pirmas uz pedejo rindu. Katra meginajuma vins
izvelas rutinu pirmaja rinda, no kuras vins saks savu celojumu, un tad parvietojas uz blakusesosu
rutinu ar kopigu malu. (Vins drikst atgriezties rutinas, kuras jau ir bijis.) Ja vins nonak rutina,
kura ir monstrs, vina meginajums beidzas un vins tiek transporterts uz pirmo rindu, lai veiktu jaunu
meginajumu. Monstri nemaina savu atrasanas vietu, un Turbo atceras, vai rutina, kura vins ir bijis,
ir monstrs vai ne. Ja vin$ nonak pedeja rinda, vina meginajumi un spele beidzas.

Atrast mazako naturalo skaitli n ar 1pasibu, ka Turbo eksiste strategija, kura nodrosina, ka vins

nonak lidz pedejai rindai n/* meginajuma vai atrak, neatkarigi no sakotnéja monstru izvietojuma.

6. uzdevums. Ar Q apzimesim racionalo skaitlu kopu. Funkcija f: Q — Q ir veldzejosa, ja
sekojosa 1pasiba izpildas: visiem z,y € Q,

fle+fy)=rf@)+y vai  f(f(@)+y) =z+ f(y)

Pieradit, ka eksiste naturals skaitlis ¢ ar 1pasibu, ka jebkurai veldzejosai funkcijai f ir ne vairak ka
¢ dazadu racionalu skaitlu, kuri ir izsakami forma f(r) + f(—r) kaut kadam racionalam skaitlim r,
un atrast mazako iespejamo skaitla ¢ vertibu.
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