2.majasdarbs

Ievads. Saja majasdarba Jums tiek piedavati 4 uzdevumi, kuri ir sakartoti griitibu pieaugosa seciba.
Katrs uzdevums tiek novertets ar 0—7 punktiem. Punkti tiek pieskirti ar1 par ne lidz galam atrisinatiem
uzdevumiem, ja ir ieguti noderigi rezultati. Risinajumu iesniegSanai izmantot NMS majaslapa esoso
formu.

l.uzdevums Dots polinoms P(z) ar veseliem koeficientiem un tris dazadi veseli skaitli a,b,c ar
1pasibu, ka |P(a)| = |P(b)| = |P(c)| = 1. Pieradit, ka §im polinomam nav veselo saknu.

2.uzdevums Dots polinoms P(z) ar veseliem koeficientiem, kuram ir 100 dazadas veselas saknes, un
divi dazadi pirmskaitli p un ¢. Zinams, ka nekonstants polinoms Q(z) ar veseliem koeficientiem dala

polinomu P(x) + pq. Pieradit, ka deg Q(x) > 13.

Piezime. Polinoms P(z) ar veseliem koeficientiem dalas ar polinomu Q(z) ar veseliem koeficientiem, ja
eksisté tads polinoms R(x) ar veseliem koeficientiem, ka P(x) = Q(z)R(z) visiem realiem skaitliem x.

3.uzdevums Pieradit, ka neeksiste divi dazadi polinomi P(z) un Q(z) ar ipasibu, ka abiem poli-
nomiem ir vismaz viena reala sakne (ne obligati kopiga) un visiem realiem skaitliem z izpildas

P(1+2+Q(x)*) = Q(1 +x + P(x)?).

4.uzdevums Dots polinoms P(z) ar realiem koeficientiem, kura pakape ir n. Zinams, ka |P(z)| <1
visiem x € [0, 1]. Pieradit, ka visiem naturaliem skaitliem n izpildas
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