LTE lemma

Ievads. Saja majasdarba Jums piedavati 7 uzdevumi, kuri ir sakartoti gritibu pieaugosa seciba, bet
ne temu seciba, kada ir materiala. Viena uzdevuma ietvaros var nakties izmantot teorijas faktus un
idejas no vairakam temam. Lidz ar to, lai tiktu gala ar uzdevumiem, ir verts izlasit visu materialu.
Katru uzdevumu verte ar 0 — 7 punktiem. Punktus pieskir arl par nepilnigiem atrisinajumiem, ja ir
iegiiti noderigi rezultati.

l.uzdevums Atrast visus naturalus skaitlus n ar 1pasibu, ka n"~! —1 dalas ar skaitli 22°>, bet nedalas
ar skaitli 22016,

2.uzdevums Atrast visus naturalu skaitlu trijniekus (a, b, p), kur p ir pirmskaitlis, ar ipasibu, ka

al + b’ = pl.
3.uzdevums Atrast visus pirmskaitlu parus (p, q) ar ipasibu, ka pq | 57 + 5%.

4.uzdevums Pieradit, ka visiem naturaliem skaitliem n izpildas
2n(n+1) ‘ 32 . (10(22" . 1)

. — . — ~—T n . . .
5.uzdevums Atrast visus naturalus skaitlus n ar ipasibu, ka 2n—J{1 ir vesels skaitlis.

6.uzdevums Atrast visas funkcijas f : N — N, kas ir definetas naturaliem skaitliem un pienem
naturalas vertibas, kuram izpildas abas minétas 1pasibas:

e cksiste tads naturals skaitlis M, ka f(n) # 1 visiem n > M;

e Visiem naturaliem skaitliem a, b, n izpildas f(a)" | f(a+b)*"" — f(b)*" .
7.uzdevums Pieradit, ka vienadojumam
n! = anfl 4 bnfl 4 Cnfl

ir galigs skaits atrisinajumu naturalos skaitlos.

Piezime. Jums var noderet Stirlinga aproksimacija prieks faktoriala, no kuras izriet, ka pietiekami
lieliem skaitliem n ir speka

n! <V2mn <2> ,
e

kur e ir Eilera konstante.



