Latvijas 39. atklatas matenatikas olimpiades uzdevumi

5. klase

. Divu natuglu skaifu pieraksi izmantoti tikai cipari 1, 4, 6 un 9. Vai
var gadties, ka viens skaitlis ir tieSi sepadis reizes lieks nek otrs
skaitlis?

Pagadi, ka kvadatu var sadat vairakos platleka trijstiros.
(Trijstari sauc par platigka trijstiri, ja tam ir viens plats t&is un
divi Sauri lenki.)

. Maisa ir baltas, zks un sarkanas pogas (citadu pogu magsnav).
Kadu mazko skaitu pogu uz labu laimia@ neredzot) irgiznem, lai
noteikti bitu paemtas vai nu 2 baltas, vai 3las, vai 4 sarkanas
pogas.

. 24-stivu maja ir lifts, kuram ir divas pogas. Nospiezot vienugpp
tas packs (ja iespjams) 17 stvus uz augsSu, nospiezot otru
nolaizas 8 givus uz leju (ja iespams). Noskaidro, no kuraasta ar
So liftu var nokit uz jebkuru citu g@wu Safi maja.
(Lifts nevar uzbraukt augsk par 24. stvu un zenak par 1. stvu.)

. Sadali 1. angjuma atgloto figaru tris vieradas figaras.
(Figaru un &s spoglattelu saucam par viewam
figaram.)

6. klase

1. Uz tafeles uzraksti desmit skaii
12345678910
Alfons nodzs jebkurus divus no tiem (gjpaesim tos ara unb) un
to vieta uzraksta skaitli, kas viads ara+b+ 2. So opeiciju vins
atkarto, kaner uz tafeles paliek viens skaitlis.
Pamato, ka neatkai no sethas, kda Alfons izpilda dariibas,
beidas tiek iedits viens un tas pats skaitlisads tas ir?

2. Sadali kvaditu divos vieadosa) sessiros,b) septistiros.

3. Kvadmta ar izneriem 8x8 ritinas @akuma visas fitipas ir baltas.

Kads mazkais skaits iitinu Saji kvadita janokraso zdas, lai katk
taisnstirt ar izneriem 1x3 rutinas, ko vagtu ieaAmet dotap kvadiata
(horizongli vai vertikali), butu vismaz viena Za ritina?

4. Vai pa apli var uzrakdt a) seSusb) septihus daZdus natuglus

skaifus @, lai jebkuru divu blakusdtoSu skaifu summa btu
pirmskaitlis un visi sumis ieditie pirmskaiti batu dazdi?

5. Zimuli tiek pakoti divu veidu kagtes: pa 7 amuliem kasité un pa 10

zZimuliem kasité. Kads ir visliekkais Zmuju skaits, ko nevaprecizi
sapakot miato veidu kagtés (t.i., viam izmantotagm kasitem
jabut pilnam un neviensimulis nedtkst palikt g@ri)?
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Latvijas 39. atklatas matenatikas olimpiades uzdevumi

7. klase

1. Vai var atrastadus veselus skaitsa unb, kuriem izpildis vieradiba

ab(3a+5b) = 12345672

. Doti seSi nogrie@m ar garumiem 1cm, 3cm, 5cm, 7cm, 9cm,
11 cm. Cik daZdos veidos no tiem var i2keties tis nogriehus &,

ka no tiem var izveidot trijgti (katra trijstira mala ir viens vesels
nogrieznis)?

. No pilstas A uz pilstu B vienlaidgi izbrauca zk un sarkana
automama. Sarkam automama visu cdu veica ar pasvigu
atrumu. Zda automaga tieSi pusi cda veica ar pastigu atrumu
30 km/h. Vai, otro c& pusi veicot ar lieku atrumu, zda
automaga var paikt sarkano automa®u un pil§ta B ierasties
vienlaiagi ar to, ja sarkas automahasatrums bija

a) 40 km/hb) 60 km/h?

. Vai kubu var sagriezt 20 makos kubhos (dazi no tiem varib
viemadi, dazi atgirigi)?

. Figurina zilonis var garvietoties vienu iitinu uz augsu, vienuatinu
pa labi vai vienu atinu pa diagoali (skat. 2. zm.). Cik daZdos
veidoszlonis no fitinas A var nokit ratina B (skat. 3. zn.)?
lekrasotap ratina ir Skérslis, taj zilonis nedikst iet.

8. klase

1. Starp skaiiem

4157,
nemainot to sabu, ievieto aritratisko darbbu zmes (,+”, ,—", .-’
. ) un iekavas 1, lai ieditas izteiksmes &tiba kitu
a) 13,
b) 14.

. Dots trijstiris ABC un punktsP ta iekSpus. Pieadi, ka atilumu

summa no punkt® lidz dot trijstara virsotrem ir lielaka nek puse
no trijstira perimetra.

. Skolas matentikas olimphde piedaijas ne vaiik ka 60 skoénu.

Vidgjais punktu skaits, ko ieguver, bija 21,6. Vidjais punktu
skaits, ko ieguva meitenes, bija 15. &als punktu skaits, ko ieguva
visi skokni, bija 20. Cik skainu piedaijas olimpiade?

. Pa apli uzrak#i 11 veseli skalt. Jebkuru fis Ec kartas nemtu

skaifu summa dak ar 5. Pieadi, ka visi uzrakstie skaiti dalas ar
5.

. Kvadratveida tabula ar izeriem 7x 7 ritipas aizpildta ar skaitiem

no 1 idz 7 &, ka katé rinda ierakstti visi skaifi no 1 idz 7. Tabula
ir simetriska attieba pret vienu no diagatem. Pie&di, ka Saj
diagoralé ierakstti visi skaifi no 1 idz 7.

(Tabulu sauc par simetrisku attiex pret diagoali, ja ratinas, kas ir
simetriskas pret So diagalnierakstti vienadi skaiti.)
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9. klase

1. Atrodi vienu skaitli, kuram ir tieSi 12 veseli ptizi dalitaji.

2. Trijstart ABC ZABC =9(°, bet punktsP atrodas uz mala#B.
PunktiM unN ir attieagi nogrieau AC un PC viduspunkti. Piexdi,
ka Z/BAC = Z/BMN .

3. Kvadmtvienadojuma x* —507x+ a =0 saknes irp? ung, kurp un
g ir pirmskaiti. Aprekini a skaitlisko \&rtibu.

4. Uz tafeles uzrakstas dewnas zvaigzries * * * * * * * * *_ J 3nis
ieraksta Kdas zvaigziies viet jebkuru ciparu no Iidz 9. Rc tam
Peteris jebkuru divu citu zvaigzéu viet ieraksta divus ciparus (tie
var af atkartoties). Rc tam \&l divas reizes vii atkarto So daribu.
Peteris uzvar, ja iegfais deviciparu skaitlis dais ar 37. Vai Bteris
vienmer var uzvagt?

5. Dota trapece, kuras pamatu malu garumi ir 3 unPi&adi, ka to
nevar sadal piecos vienlielos trijsiros.
(Figaras sauc par vienligin, ja &m ir vieradi laukumi.)

10. klase

1. Piedi: ja p un 14p®+ 1 ir pirmskaiti, tad 14p® — 1 ir natula
skaifa kubs.

2 Dots izliektscetrstiris ABCD, lenki DAB un BCD ir plati. Pieadi, ka
BD > AC.

3. Dots, ka x, ir viemadojuma x*+ px+q= O sakne, betx, ir
vienadojuma — x* + px+q= 0 sakne. Piadi, ka viemdojumam

1 L
5x2 + px+g=0 noteikti ir saknex;, kas atrodas starp, un X,

(Li, X <X <X, vai X, <X <X).

4. Viena un tap pa$ rinka linija ievilkts reguirs 9-stiris un reguirs
10-stiris. To virsotnes sadalankia niju 19 lokos. Pieadi, ka ir
loks, kur$ nefrsniedz 2.

5. Dotas divas parélas taisnes. Uz vienas nant ataméti 10 zdi
punkti, uz otras — 10 sarkani punktiadU lielako skaitu nogriegu,
kuriem viens galapunkts ir & bet otrs — sarkans, var novilkf kai
tie nekrustotos?

(Saka, ka nogrieu krustojas, ja tiem ir kalgs iek$jais punkts, t.i.,
ja tiem ir kopgs tikai galapunkts, tie nekrustojas.)
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11. klase

1. Piedi, ka nav ida natugla skaitan, ka skaitlisn® —3n—1 daks ar
169.

2. Punkti A, B, C atrodas uz vienas taisnes, b&tB,,C, — uz citas

taisnes. Piadi: ja AB, paratls AB un AC, paratls AC, tad BC,
paratls B,C.

3. Atrisini vienadojumu:
1 1
+ ot
JX—2012++/x-2010 +/x-2010++/x—2008
+ 1 + 1 +ot 1 _ 1
IX=2 4% Ix+x+2  x+2010++/x+2012 2

4. Pieadi, ka izliektu 2012-siri nevar sadal 200 izliektos 12-siros.

5. Plakre doti 16 punkti, kas izvietoti kvastiska
rezga veidi ka pamdits 4. Zm. Taisnsiri
sauksim patabu, ja & virsotnes atrodas rga M N
punktos, malas ir pamas reza lnijjam un
nav ta, ka starp taisnsta virsotrtm ir gan P 0
viens nocetriem rega stiriem (punkti A, B, C,
D), gan viens na@etriem rega punktiem, kasp
atrodas rega iekSieg (punkti M, N, O, P).

Kads ir liekkais rega punktu skaits, ko var

A B

(@]

4. 7imM.

atZzmet ta, lai nelitu laba taisnsiira, kuram visas virsotnes ir

atzmetie punkti?

12. klase

1. Skaifi A un B ir divi dazdi 7-ciparu skalt, kuri katrs satur visus
ciparus no 1itlz 7. Pie&di, kaA nedaés arB.

2. Caur trijstira ABC malasAB iek&ju punktuP novilkta taisne, kas ir
paratla BC un krustoAABC apvilkto rinka liniju punktosM un N
(A, M un B atrodas uz tika linijas tieSi 8da segba). MC krusto AB

punké Q. Piefdi, kaNQ iet caur trijstiriem AMQ un APN apvilkto
rinka liniju krustpunktu.

3. Atrisini vienadojumu Ig x- Ig(4 - x) = %

4. Vai telpa var izvietota) 6 punktusp) 7 punktusai, lai jebkuri tis no
tiem hbitu vieradsanu trijstira virsotres un nekdi pieci no tiem
neatrastos vienplakre?

5.Klast ir 17 skotni. Katru dienu dazi no wiem (vismaz viens) tiek
izsaukti pie ifeles. Kads ir mazkais dienu skaits, ¢ kumam ir
lesgEjams, ka katriem diviem klases skolniekiem ir hijdiena, kad
viens no viiiem ir izsaukts pieafeles, bet otrsa¥
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