Materials nemts no gimatas: Andins Agnis, Brzina Anna, BrzinsS Aivars "Latvijas
matenatikas olimpizu (25.-51.) 2.&rtas (rajonu) uzdevumi un atrigjomi"”

LATVIJASRAJONU 39. OLIMPIADE

4. klase

39.1. Kopa saliktas divas skalas. lieaes, kas uz piras skalas atbilst skdiém 10 un
20, atrodas pretiezimem, kas uz otras skalas atbilst skaih 15 un 40. Edam

skaitlim atbilst & otras skalas ieume, kas atrodas prepirmas skalas iemmei, kura
attelo skaitli 1000? (Skat. 39.11m.)

10 20 1000

15 40 ?

39.1. 2m.

39.2. Vai taisne var krustot
a) visas piecsta malas,
b) visas seSsta malas ?

39.3. SkaitlisA ir divciparu skaitlis, un tam ir tieSi 6 ali. Cik dalitaju ir ¢etrciparu

skaitlim, kuru ieg@st, divas reizesae kartas uzrakstot skaith ?

39.4. Plakre novilktas 5 taisnes, starp kon nav paralu; tas krustojas 10 dados
punktos. Piexdit, ka Sos 10 punktus noteikti var nakot bali un mela krasa ta, ka

uz katras taisnes atrodas 2 balti un 2 melni punkti

39.5. Vai 39.2. Zm. paaditas tabulasitinas var ierakst dazdus skailus 8, lai katia

rinda un katé kolonra skaili pieaugtu 3da virziem, kadu noada bulthas ?
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39.2. Im.



5. klase

39.6. Punkts ar koordistam (a, b) atrodas taj koordiritu plaknes ceturtda kuru

ierobezoOx un Oy asu pozitvie virzieni. Kuia plaknes ceturtda atrodas punkts ar
koordiratem (- b, a) ?

39.7. Dots, ka
X =[y+ 2. =[x+ 2[4 =]x+y.

Pieadit, ka x+y+z=0.

39.8. Pa apli izraksti 10 skaiti: tris "-1" un septii "1". Ar vienu dijienu starp
katriem diviem blakus uzrakiem skaitiem ieraksta to reizijumu. Vai, daudzirt
atkartojot &dus gjienus, var gaties, ka visu uzrakab skaitu reizirajums his

"+1"7?
39.9. Piendit, ka 10a+b daks ar 7 tad un tikai tad, ja—2b daks ar 7 &unb --
natugli skaitli).

39.10. Starp katim divam no doim septham pilsstam nodibirita ekspreSautobusa
Iinija, pa kuru var braukt abos virzienos, neiegtiesocitis pilstas. Katru niju
apkalpo tikai vienas Esas autobusi. Zikms, ka ar katras &ksas autobusiem var
aizbraukt no katras piitas uz katru (varid parscZoties). Kads ir liekkais iesgjamais
krasu skaits.

6. klase

39.11. Atrisinat vieradojumu
A32x+1)+1)+1=x.

39.12. Piemdit, ka formula%(x+ y+|x—y|) izsaka lieikko no skaiiem x uny.

Uzrakstt formulu, kura izsaka mako no skaiiemx uny.

39.13. Taisra lenki ievilkta bisektrise. Bc tam bisektrises ievilktas katno radusSies
lenkiem, Ec tam -- kati nocetriem radusies t&iem, utt. Vai starpali konstrigtiem
stariem ir &di, kas veido30° lielu lexki.



39.14. Pirmais skaitlis ir 11, bet katrsikoSais -- iepriek§a skaifa ciparu kvaditu
summa : otrais skaitlis i +1° = 2, tre3ais ir 2> = 4, ceturtais ir4*> =16, piektais
ir 1> + 6% =37, utt. Kads ir 1989 skaitlis.

39.15. Melnajs ritinas ieraksiti negara cipari 1, 3, 5, 7, 9. Baltg ritinas ieraksiti
para cipari 2, 4, 6, 8 (skat. 39.3inz); katrs cipars vienu reizi. € tam sareizigti
visi tie ciparu fri, kas ierakgti blakus fitinas (kam ir kofjga mala). Piedit, ka visu
12 reizirajumu summa ir maka par 500.

39.3. Im.

7. klase.

39.16. Kadi cipari ir jaieraksta dotaj skaith zvaigznSu vief, lai ieditu natudla
skaifa kvadatu ?
10000C000C1.

39.17. Dalas skaittajam un saugam pieskaitot vieninieku,as \ertiba nemains.
Atrast §s ddas \ertibu.

39.18. Taisnleika trijstirt ABC punkti P un Q dala hipotedizu AB trijas vieradas
ddas. Pieadit, ka

CP? + PQ? + CQ? =§ABZ.

39.19. Trijstariem AElI un KCG ir vien un & pati ievilkia ripka linija ( skat. 39.4.

zim.).




Pieadit, ka
AB+CD+EF +GH +1J+KL =
BC + DE+FG+HI + JK + LA.

39.20. Doti 37 veseli skait. Pierdit, ka no tiem var atrast sepis skailus, kuru

summa dais ar 7.

8. klase

39.21. Kadas ir &is burtaa vértibas, pie kuam vieradojumiem
198K* +ax+9891=0 un 9891* + ax+1989= 0

ir kopiga sakne?

39.22. Apskaim 39.1. zm. doto tabulu.
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39.1. Im.

a) Pieadit, ka tukSajs ritinas var ierakgt skaifus &, lai katé rindina un katé
kolonra ieraksitie skaiti veidotu aritn@tisku progresiju.

b) Pieadit, ka to var izdat tikai viera veida.

c) Kads skaitlis jieraksta labaj aug$ja stiri?

39.23. Saurleka trijstirt ABC ievilkta rinka linija pieskaras main AB un CB attiedgi
punktosN unM. Zinams, kaAM = NC . Pieadit, ka ABC ir vienadsanu trijstiris.

39.24. Plakre doti 7 punkti. Novelkam visus nogrigis, kam galapunkti ir divi no

Siem septiiem punktiem. Piedit, ka starp Siem nogrigiem ir vismaz 3 dada

garuma nogrieg.

39.25. Doti 69 daZdi natuéli skaitli, kas neprsniedz 100. Piadit, ka vieradojumam
X+y+z=t

eksist tads atrisiajums, kura visu maiigo \ertibas ir dotie skalit

(Divu vai vaiaku maingo \ertibas var bt an vieradas).



9. klase

39.26. Konstriet zimgjuma 39.2. kuba ABCDAB,C,D, &&lumu ar plakni, kas iet
caur skaldu AABB un ABCD centriem un Kautnes B,C, viduspunktu.

Konstrukcijas gaitu pamatot.
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39.2. Zm.

39.27. Vai var atrast 1989 dadus natuilus skaitus &, lai neviens no Siem skiaém,
ne ar to summas pa 2, pa 3, ... , pa 1989itelvesela skdia kvadats?

39.28. Dots, kasinx +siny +sinz = cosx+ cosy +cosz = 0.

Pieiadit, ka nevar pasvét vienadiba x -y =121°.

39.29. Trijstira ABC iekSpus nemts punkts. Taisiu AP, BP un C krustpunkti ar
makm BC, AC unAB ir attieagi M, N unkK.

Dots, ka punktiA, K, M un C atrodas uz vienasnita linijas, un punktB, K, NunC
afi atrodas uz vienasnita linijas. Pieadit, ka AM, BN un CK ir trijstaira ABC
augstumi. (Skat. 39.31rm.).

39.3. Im.



39.30. Rinda stav 12 studenti. No tiemajzveido komanda (tajjabut vismaz vienam
dalibniekam) #, lai komand nehitu ieKauti di studenti, kas 8¢ blakus. Cik
dazdas komandas var izveidot?

10.klase

39.31. Funkcijas y=ax®+bx*+cx+d atvasiajums ir nulle pie trim dagdam x

vertibam. Pieadit, ka f (x) ir konstante.

39.32. Doti 6 daadi natuali skaitli; neviens no tiem neépsniedz 107. Piadit, ka no
Siem skalfiem var iz\eléties 3 skaifus &, lai katru divu izeléto skaitu reizirajums
butu lielaks par treSo.

39.33. Dots, ka a®*+b*=c’*+d?=e*+ %=1 Pieadit, ka vismaz viens no
skaifiem ac+bd, ae+bf, ce+df navmazks par(-1).

39.34. Trijstira ABC iekSpus nemts punktsP. Dots, ka AC = AP, PB=PC un
OACB = 200ABC . Pieadit, ka starsAP dala laki [OBAC divas ddas, no kuim

viena ir divas reizes ligka par otru. Skat. 39.41m.

39.4. Im.

39.35. Kadu lielako daudzumu natalu skaifu, kas nefrsniedz 100 var iAlcties &,

lai neviens no iz&letajiem skailiem neliitu 2 reizes liedks par citu izeléto skaitli?



11. klase

39.36. Dots, kaa un b -- natuali skaitli un a® +b? daks ar 3. Piedit, ka a® +b?
dalas ar 9.

39.37. Atrisinat vieradojumu
sin® x+sin*2x =1.
39.38. Vai eksist tads izliekts daudzskaldnis, kura katrai skaldnevismaz seSas

malas ?

39.39. Plakre novilktas vaifikas taisnes, kam pavisam kod ir n krustpunktu.
Pieiadit, ka krustpunktus var sanungtiar skaitiem no 11idzn ta, ka uz katras taisnes
numuri izvietojas monotankartiba.

39.40. Dots, ka O<a <g , N -- natuals skaitlis. Pietdit, ka

al . a . 2a . 3a . ha
—[Isin—+sin—+sin—+---+sin— | >1-cosqa .
n n n n n



