Materials nemts no gimatas: Andins Agnis, Brzina Anna, BrzinsS Aivars "Latvijas
matenatikas olimpizu (25.-51.) 2.&rtas (rajonu) uzdevumi un atrigjomi"”

LATVIJASRAJONU 42. OLIMPIADE
5. klase

42.1. No cipariem 1, 2, 3, 4, 5, 6, katru no tiem izmguitdieSi vienu reizi, sastiit
divus natuglus skaitus, kas savstar@ atkiras mazk nela par 50. Pietiek padit
vienu veidu, ka to izdér

42.2. Natuila skaita ciparu summa ir 23, ua pieraksi nav ndju. Kads ir

a) mazkais,

b) lielakais skaitlis ar #&am ipagbam?

42.3. Katru natusilu skaitli no 1 idz 1992 dala ar 7 ar atlikumua#a ir visu iegto

atlikumu summa?

42.4. Cik dazdu krustpunktu varid 6 taisnes nogrieem? Uzadiet visas iesfjas

un pieadiet, ka citu bez uzditajam nav.

42.5. TukSaps ritinas (42.1. mm.) ieraksiti natuili skaitli no 5 idz 36 (kati ratina -
cits skaitlis). Pieadit, ka atratsies divas wtinas ar kopju malu, kués ieraksitie

skaifii atiras viens no otra vismaz par 16.

1 2
4 3
42.1. am.

6. klase

42.6. Visapkart Smaragda pidas galvenajam laukumam uzceltagjas. Lauva un
Putnubiedklis iet apkirt laukumam, skaittami najas. Vini iet viera virziena, bet
kustbas daZdas viefis. Ta maja, kas Lauvam bija piekt Putnubiedklim bija
divpadsmig; ta maja, kas Putnubiegklim bija piek&, Lauvam bija tisdesmi. Cik

maju atrodas apit laukumam?



42.7. Janis sareizifja divus tisciparu skalus. Vai var gadies, ka visi cipari, kas
ietilpst reiziratajos un reiziajuma, ir dadi?

42.8. No visiem 10 cipariem, izmantojot katru tieSi wiemeizi, sagtdit divus
natugilus skaitus, kas savstarp atkiras mazk nela par 250. Pietiek piadit vienu

veidu, ka to izdat.

42.9. Vai kuba §autnes var sanumiirar skaitiem no 11idz 12 (katru kautni -- ar
citu skaitli) &, lai katru &du triju kauhu numuru summa, kuras iziet no vienas

virsotnes, datos ar 3?

42.10. Uz galda atrodas 20 konfekSu kaitedzDivi sgElétaji péc kartased konfektes
no kaudzes. Ar katru gjienu diikst agst ne vaiik ka pusi kaud#é palikuso
konfekSu. Kas nevar izdé&gajienu, zaud.

Kas uzvar, pareizi $fgjot -- tas, kas izdara pirmaajgenu, vai viha pretinieks? K

jasgelg, lai uzvagtu?

7. klase

42.11. Andris ieraksta skaitli vienas (jebkuras) zvaites vies (skat. 42.2.umn.); pec
tam Bruno -- otras,ge tam Andris -- palikugs zvaigzfites viet:
Cx+C=C.
Pieiadit, ka Andris var paikt jebkuru no trim sitaicijam:
a) viemadojumam ir tieSi viens atrisijums,
b) viemadojumam nav atris@umu,

c) viemadojumam ir bezgadi daudz atrisigjumu.

42.12. Pienadit, ka piecdira zvaigznes 10 virsotnes (skat. 42in.2 var i sanumugt
ar skaitiem no 1 idz 10, lai uz katras no 5 tain esoSie 4 skditbitu izvietoti

augo4 vai dilsto sedba.

42.2. Zm.



42.13. . Kads mazkais daudzums ge kartas nemtu natuilu skaifu, kot ar 1,
jasaskaita, lai ie@fa summa prsniegtu 19920 ?

42.14. Skaitli A pareizinot ar 3,atciparu summa nemais.
Piefdit, kaA daks ar 9.

42. 15. Kadu mazko skaitu fitinu janokraso melnas taisnsf ar izneriem 9x15
ratinas, lai kati taisnsiirt ar izneriem 3x 5 ritinas atrastos vismaz viena melna

ratina?
8. klase

42.16. Vai 42.3. 2m. attlotie grafiki var kit funkciju y=E un y=g grafiki pie
X

x >0. Mérogi uz a#m var kit atlikti loti nepretzi.

42.3. Zm.

42.17. 1zliekta cetrstirt ABCD tris punkti -- malasiB viduspunkts un diagaiu AC
un BD viduspunkti -- atrodas uz vienas taisnes.
Piemadit, ka af malasCD viduspunkts atrodas uzs§pasas taisnes

42.18. Vai pastv tadi veseli skaii X, y, zunt, starp kuriem neviens nav 0, ka abas
viemadibas
xZ-yt=1 un xt+2yz=1

ir pareizas.



42.19. Uz ripka linijas atzméti 1992 punkti, kas to sadala 1992 \ddas lokos. No

Siem punktiem 1500 noksoti balti, bet 492 -- melni.

a) Pieadit, ka ir vismaz 6 kvadti, kam visas virsotnes atrodasiatztajos baltajos
punktos.

b) Pie@dit, ka var gatties, ka vaiik par 6 &diem kvaditiem nav.

42.20. Parcetram sudraba maitam zimama to masu s&ga: kura ir visviegika, kura -

- otra vieghka utt. Tas pats zims parcetram zelta moatam. Par zelta un sudraba
moretu masu attieibam zinams tikai tas, ka nav divu mdiu ar vieradu masu. Doti
sviru svari bez atsvariem; uz katra to kausa viefgavar atrasties aug#tais viena
moreta.

a) Piendit, ka ar 7 serSaram var noskaidrot visu 8 métu segbu

b) Piemdit, ka 7 ir mazkais s&rSanu skaits, kas garariis setbas atraSanu.

9. klase

42.21. Atrisinat vienadojumu sistmu
X2 + y2 - 7
X+y=4,.

42.22. Trijstari ABC no virsotnesB novilkts perpendikuls pret t&a A bisektrisi.
Perpendikula pamatu apagjam ar P, bet malasBC viduspunktu arM. Dots, ka
AB =c un AC =b. Aprekinat MP.

42.23. Parveidojot ddu g decintldalskaitl, tas pierakst izmanto tos pasus ciparus

tai pad daudzum, ko skotrgjas ddas pierakst gz 25. Cik ir ddu ar &du

ipasbu? (Skaitajam un saugiam jabut natusliem skaitiem, kas nedat ar 10;

nulles decimaldalas beigs netiek rakstas.)

42.24. Piendit, ka izlieka cetrstiri ABCD diagoriles AC un BD ir savstarpji
perpendikudras tad un tikai tad, kad
AB* +CD?* = AD* + BC?,

42.25. Tabula sastv no 4x4 ratipam. Vai var ftinas ierakstt natuélus skaitus
(tiem visiem gbat dazdiem), kas negsniedz 100, lai viEs rindipas un Vigs

kolonras cetru ierakgto skaitu reizirajumi batu vieradi.



10. klase

42.26. Bezgailgas aritndtiskas progresijas locéiksadaiti grupas pa desmit: pirmie
desmit locekli, otrie desmit locgkutt. Pie&dit, ka So grupu skdit summas aweido
ar veido aritngtisku progresiju.
42.27. Skaifu virkne (a,) tiek defirsta &di:

a=19a,=32 a,,=a,+ta,,,jan=123....
Atrast skailu a,,, Un a4, lielako kopgo datitaju.

42.28. Kadam a vértibam vieradojumam
x> =|x-a
ir tieSi tis dazdas saknes?

42.29. Uz trijstira ABC malam AB, BC, CA nemti atbilstoSi punktM, N, K; Nogriezi
AN, BK, CM krustojas punktC. Pie&dit, ka

ON,K OK , OM _
AN BK ON
Skat. 42.1.m.
A
M
C N B
42.1. Zm.

42.30. Trijstart ABC punktsM ir malasBC viduspunkts. Ziams, kalOMAC =15° un
[OBAM =[JACB (skat. 42.2.um.).
Aprekinat lenki CJACB .

42.2. Zm.



11. klase

42.31. Atrast visusadus polinomusP(x) un Q(x), ka
(P(x)(x)) =P'(x)m@(x).
42.32. Taisnlenka trijstirt hipoteriza un medina pret vienu no kat&n veido leki

o. Pieadiet, kasinag < %

42.33. Regukrs trijstiiris atrodas vieh pug no plaknesr; ta malas veido ar plakni
lenkus a, S un y; pietama > una>y.

Pieadit, ka
sing =sing +siny .

42.34. Parveidojot ddu g decintldalskaitl, tas pierakst izmanto tos pasus ciparus
tai pad daudzum, ko sikotr¢jas ddas pierakst g= 25 . Vai pasiv tads natuidls

m, ka &da patiipadba pienit ddai

m

a) ,
1992
m

b T

) 8

C) m ?
1638¢

(Skaiftajam m jabat natuslam skaitlim, kas nedas ar 10; nulles deciaidalas
beidgas netiek rakstas.)

42.35. Funkcija f (n) defirgta natusilam n vertibam, un &is \ertibas ir natuali skait]i.

Visiem natuéliem a unb pastv vieradiba
f(f(a)+ f(b)=a+b.
Atrast visasadas funkcijasf (n).

12. klase

42.36. Atrisinat vieradojumu
sinx[sin2x =1.

42.37. Dots, kax > 1un y > 1 Pieadit, kalog, y +log, x> 2.



42.38. Trijstura piramdas iekSpusatrodas punkt®. Caur to novilktagetras dazdas
plaknes, kas katra paghd vienai no pirarmdas skaldem. Cik ddas §s plaknes sadala
piranidu?

42.39. Dots, kaO< x, y, z< 1. Atrast izteiksmes
S=x*+y*+2°-x’y-y’z-7%x

lielako iesggjamo \ertibu.

42.40. Kvadrats sastv no 12x12 ratinam. Figira "figeris” ar vienu gjienu
parvietojas vienlaitgi par 2 fitinam horizon&la un 3 atipam vertikala virziera vai
par 3 atipam horizonéla un 2 Gtinam vertikala virziena, protams, neizejofirpus
kvadrata robezm.

Vai "tigeris" var apstaig visas fitinas, katd norakot tieSi vienu reizi, un argolejo
gajienu atgrieztiesakotngja ratina.



