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5.1. Piepemsim, ka par gmatu ,lztufigas baves” katram autoram piékas a latu liels honadrs
(kopgjais honodrs par gimatu ir 4 Ls), bet par gimatu ,Visvisadi piradzini” katram autoram
ir b latu liels honairs (kogjais honodrs par So gimatu ir 3 Ls). Rc tam, kad Naf-Nafs
sajema savu day, t.i.,a latus, neimemti ir 3a + 3b = 3(a+b) = 2520 lati. Vilkam pieakasa + b
lati, kas ir tred dda no atlikuds summas jeB40 lati.

5.2.Skat., piem., 1.im.

5.3. Ta ka neda ir septhas dienas un 1000842+6, tad vigds pilnags nedlas ir vierads
ceturtdienu un piektdienu skaits, bet nepinagdla pietrikst viena diena (visasaggjas ir
vienada skait). Tatad tiiksto& diena irpiektdiena, tapec ta af ir diena, kad Robinsons veica

aprkinus.

5.4. Ar S(N) apazmésim skaita N ciparu summu. Tad B=S(A) un C=S(Ba Ka C ir vienciparu,
tad C=S(C). T ka visi skailus A, B un C veidojoSie cipari ir &i§igi un to pierakstir izmantoti
visi desmit cipari 0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8 un t® 6umma ir 45), iaggtam vieadibu
S(A)+S(B)+S(C)=B+C+C=B+2C=45 jeb B=45-2CarBaudsim visas iesgjamas C \Ertibas.

C | B=45-2C| Parbaude: S(B)=C

0 | 45 30, neder

143 #1, neder

2|41 %2, neder

3|39 123, neder

4 | 37 1G4, neder

5|35 &5, neder

6 | 33 6=6, B satur divus viédus ciparus - neder
7 |31 447, neder

8 | 29 138, neder

9 | 27 9=9, piereram, A=1345680, B=27, C=9 def fatrisirajums

Tatad vienga iesgEja, kaC=9.

5.5. Katra ritina ieraksisim, cik dazdos veidos tajvar nonakt. Sakotngja (A) ratina ieraksisim 1
(sakuma ntina ,var norakt” viena veida). Katra no faréjam ratinam var nomkt tikai no blakus
ratinas pa kreisi vai blakusitinas apak® tad kogjais veidu skaits, & var taj norakt, ir
vierads ar Sajs blakus itinas ieraksito skaitu summu. $da veida aizpildot visu tabulu,
iegastam, kaitina B var nornakt 20 veidos (skat. 21m.).
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6.1.Vispirms sadasim skaitli 315 pirmreiziatajos: 315=3-3.5-7.
a) Ja skaitlis ir natuta skaita reizirsjums paSam ar sevi, tad visidagtilpstoSie pirmreiziataji
sastopami fra skaitu reizu. dtad skaitli 315 @l japiereizina vismaz viens skaitlis 5 un vismaz
viens skaitlis 7;atad mazkais skaitlis, ar kuru pareizinot skaitli 315, iisgn natuiila skaita
reizimjumu pasSam ar sevi, - 7 = 35, un ieditais reizirjjums ir11025 = 105+ 105.
b) Ja skaitlis ir natafa skaita reiziraijums paSam ar seviidr reizes, tad visi tajietilpstoSie
pirmreizirataji sastopami 3, 6, 9... reizes.atdd mazkais skaitlis, ar kuru piereizinot 315,
iegisim  &du sitciju, ir 3-5-5-7-7 =3675, un lieditais reizimjums ir
1157625 = 105 - 105 - 105,

6.2. Ja Sientina dda palielirijas septhas reizes, tad tas o, ka no Vinnija Rka vinS saema
seSreiz liedku tortes dau nekd vinam jau bija. & ka Sis saemtais gabals bija cetartida no
Vinnija Puka sikotrgja gabala, tadakuma Vinnijam Rikam bija 24 reizes lieks gabals nek

Siventinam. Tatad skuma Vinnijam Fikam bija% tortes un Siimtigam% tortes.

6.3. Taisnsiira gaiikas malas garumu metros apZsim ara, tad otras malas garumsair- 7 metri.
Ta ka nav teikts, kuras malas summdod 2012m, iesggjami divi gadjumi:

Dat+a+(a—7)=2012 vai a+(a—7)+(a—7)=2012
3-a—7=2012 3-a— 14 =2012
3-a= 2019 3-a=2026
a=673una—7 =666 a nhav vesels skaitlis.

Tatad doi zemes gabala perimetrs2if673 + 666) = 2678 metri.

6.4.Skat., piem., 3.1m.

6.5.Atbilde: 7 veidos:
20=10+4+3+2+1=9+5+3+2+1=8+6+3+2+1=8+5+4+2+1=7+6-+4b=F +5+4+3+1=
=6+5+4+3+2.
Var iewrot, ka liekkais saskadimais Sajs summs neprsniedz 10 (jo préjo cetru skailu
summa nevar it mazka ki 10) un nav maiks neli 6 (jo [aréjo cetru skailu summa
nefarsniedz 5+4+3+2=14).alak atliek aptikot ies@jamos variantus.

7.1.Ta ka skaiftaja un sauga summa ir konstanta, tad likh \ertiba ir ddai ar gc iesggjas liekku
skaifitaja Vertibu — jiatrod [gc iesggjas liebika n vertiba, kurai—— < % jeb &< 2012, stad

2012-n

n< 251. Titad lietika iespgjama &ida daskaifa \ertiba ir —-.

7.2.Skat., piem., 4. un 51m.
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4. Zm. e
7.3.Minimala taisnstira izneri ir 3 x 4 ftinas, skat., piem., 61rmn.
3/6[9]12
8|11/ 2|5
1(4]7]|10
6. 2M.

Viegli redzt, ka neder ne kvasals 3 x 3 fitinas (taj ne no vienas citaditinas nevar naikt
centalaja ratina), ne af taisnsiiri, kam vienas malas garums ir @inas (taj var nokuat tikai
katra ceturtaj rutina katra rinda).

7.4. Pec katam 28 miritém abos kafilos vienlaiGgi saksies jauns filmas fragments. Na4a, kad
pirmais ka@ls siks radit pedejo fragmentu, paies 26 mites. Savuirt, otrap karala filma
beigsies pc 13+1+13=27 miatem. Tatad pirmaja kanala filma beigsies par vienu miti
atrak.

7.5. 2Q) AABB = AOB - 11. Lai AABR bitu natuila skaita kvadats, skaitlim 405 jabit natugla
skaifa kvadata reizirajumam ar 11. Skaitlis
AOB = 1004+ E = 1104 — 104 + 118 — 108 = 11(104+ B) — 10(4 + B) dahs ar 11,
11(10A 4+ EB) daks ar 11, dtad 4 + F dahks ar 11. & ka A unB ir cipari, tad4 + B =0 (t.i.
A=B=0 - neder, jo A un B jabat dazdiem cipariem) vai A+ FEF =11. Tatad
A0B = 11(104+B) —10-11 = 11(10(4— 1) + B) un divciparu skaitlis10(4—1) + B ir
natuéla skaita kvadits. No visiem diviparu skdiem, kas ir veselu sk&it kvadati,
nosagjumus apmierina tikai 64, t.B=4 un A=7. Tatad uzdevuma prasas apmierina skaitlis
7744=88.

b) 4ABAB = AB - 101. Skaitlis 101 ir pirmskaitlis. T ka divciparu skaitlisas nevar daties ar

101, tad4as 4B nevar It natutla skaita kvadats.

8.1.No 1 kdz 2012 pavisam ir 2010:5=402 skiaikas dais ar 5, 2009:7=287 skéjtkas daids ar 7,
un 1995:35=57 skdit kas dais gan ar 5, gan ar 7afhd &du skaitu, kas nedak ne ar 5, ne ar
7, ir 2012-402-287+57E380Q

8.2.Ja visu uzrak#b skaitu summa irS un visu uzraksto skaitu vidgjais aritnetiskais irky, tad
S=nlkK;. Pec skaita 11 nodzSanas, atlikuso sk&it videjo aritmétisko apzmésim ar k.. Tad
S11=(n-1)k.. Parveidojot, iedistam nky, = (n— 1)k, + 11 jeb n(k,—k,) =11 -k, un
I{l —k = 11—k,
NepiecieSams atrastpiesjas liebku n vertibu.
Jak, =1, tadk; — 1 = 1”—0. Ta ka kp ir n-1 sakotngjo skailu bez skala 11 vidjais aritnetiskais,

g

tad tas var atbilst tikai vienam paSam skaitlimninunevar parsniegt 2 (uzafeles bija uzraksti
skaifi 1 un 11);
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Jak, =2, tadk; — 2= S Lai daZdu natudilu skaifu vidgjais aritnétiskais kitu 2, tad lieikais
Sadu skaitu skaits ir 3: 1, 2, 3, tank4 un tas ir skala 9 daitajs, tatad n=3. ledistam, kak;=5,
S=15 un uz ifeles uzrakstie skaiti 1, 3 un 11.

Jak, =3, tadk; — 3 = % Spriezot 1dzgi ka ieprieks,n-1 \ertiba neparsniedz 5 (skait no 1
Iidz 5). Tatad liekka n vertiba, kas ir skala 8 daitajs un neprsniedz 5, ir 4. Ta#;=5, S=20 un
uz tfeles uzrakstie skaiti vargja bat 1, 3, 5, 11 vai 2, 3, 4, 11.

Jak, =4, tadk; — 4= % n-1 \ertiba nepgrsniedz 7 (skait no 1 idz 7) un liekka defiga n
vertiba ir 7. Tadk;=5, S=35 (§11=24) un uzdfeles uzrakstie skaiti vargja bat 1, 2, 3, 5, 6, 7,
1l1vail, 2,3,4,6,8,1Vail, 2, 3,4,5,9, 11.

Jaky>4, tad 11k,<7, un & ka n ir skaifa 11k, dalitajs, tadn<7. Tapec n=7 ir lielaka iesgEjama
vertiba.

8.3. Pagariam CA Iidz CF ta, kaACFB ir taisnlejka trijstiris (skat. 7. #n.). Tad% =% :g

un abi trijstiri CFB un DBE ir taisnlgka. Tapéc tie ir idzigi un to atbilstoSie kgki £ACB un

<BDE ir vieradi.

F
A B
|
.--"'"f/
C
z/
L~
D E
7. 2m

8.4.Ne obligati vidgjais atrums vig pargajiena bija 4 km/h.
Pec cetram stundm ftarists noteikti ir veicis 16 km (jo katrl stundu gar laika sprdi ir veikti
tieSi 4 km). Rdgja pusstuna tarists var veikt jebkuru atumu no 0 kmidz 4 km (vaigk nevar,
jo tad @dgjas stundas laikbitu veikts vaigk neka 4 km). Lidz ar to kopjais fargajiena veiktais
atalums var It jebkurs atlums no 16 kmibz 20 km, dtad vickjais atrums var Iat jebkurs no
16 _32__.5 20 _40_ .4

—=—=3= km/h idz — =—=4— km/h. Mazko no 3m \ertibam var sasniegt, ja,
45 9 9 45 9 9

piemeram, pirmaj, treSaj, piektaf, sepitaja un devtaja pusstund negrvietojas (veic 0 km),
bet otraj, ceturtaj, sestaj un astota pusstund veic 4 km. Lieiko vidgja atruma \ertibu var
sasniegt, ja, pieBnam, pirmaj, treSaj, piektaj, sepitaja un devtaja pusstund veic 4 km, bet
otraj, ceturtaj, sestaj un astotd pusstund negrvietojas.

8.5. leverosim, ka dazos gadmos ir iespjama tikai viena freja (B-R,I-D, I-N, A-J, U-M), bet
Visos citos gagiumos — divas. Ja nogdsim viennozmigas robezas, tad i@gim 8. zmgjumu.
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8. 2m.
Tagad no katra romipa ir divi ies@jami gajieni. Ta ka pilna varda izveidoSanai nepiecieSami
pieci ggjieni, tad kogjais variantu skaits ir’232.

9.1. No aritnetiskas progresijas definijas izteiksimb, ¢, d un e, izmantojota un aritngtiskas
progresijas diferend: b=a+d, c=a+2d, d=a+3d un e=a+4d. Tatad dotais kvaditvienadojums ir
ax®+ (a+ 2d)x+a+ 4d =0un & saknes i, =a+d, x, = a + 3d.

Vienadojuma saknes iras$ x vertibas, kuras ievietojot viadojuna x vieta, iegist identitites.
Tatad

a(a+d)* +(a+2d)(a+td)+at+4d=10 *)
a(a+3d)*+(a+2d)(a+3d)+at+4d=0

No otra vienradojuma afemot pirmo, iegstam

a(2a+4d)-2d+ (a+ 2d)-2d =0 jeb

2d(a+2d)(2a+1)=10
Lai reizinagjuma \ertiba kitu 0, kkdam no reiziatajiem jabut O.
lesgejami tris gadjumi:

) d=0. Tad no (*) iegst, kaa(a’+a+1)=0. Ta ka izteiksme iekass viennr ir pozitiva, tada=0,
kas ir pretrua ar uzdevuma nosgemos doto, ka nav 0.
II) 2a+1=0 jeba = — i kas ir pretrun ar doto, kaa ir vesels skaitlis.

ll) a+2d=0 jeba=-2d. levietojot (*), iedistam(—2d)d*+ 2d =0 jeb2d(1—d*) =0
d nevar lat O (skat 1)), &pec ir divi atrisirajumi: dy;=1 und,=-1.

Atbilsto&s doto piecu skdi vertibas ir

1) jad=1, tada=-2, b=-1,c=0,d=1une=2,

2) jad=-1, tada=2, b=1, c=0, d=-1une=-2.

9.2. Apzimésim OABC=x un [OBAC=y (skat. 9. =m.). Ta ka AABC ir viemadsanu, tad
OBCA=[OBAC=y, ta ka AACD ir vienadsanu, tad OCDA=[0BAC=vy, ta ka ABDC ir
viemdsainu, tad [OBCD=0OABC=x. [0OCDA ir ABDC argjais lepkis, fatad
[OCDA=0OBCD+0DBC jeb y=x+x=2x. Trijstira ABC Ileku summa ir
180 =y +y +x=22x + x = 5x unx = JABC =36°.

9. Zm.

9.3. Sadaisim skaitli 2013 pirmreiziitajos: 2013=81161. Lai noteiktu, ar &du lielako 2013
pakapi daks skaitlis 1-2-3-....-2012=2012!, pietiek noteiktkadu lielako skaita 61 pakpi
dals 2012! (jo S& reizimjuma gan skaiia 3, gan skdia 11 pakpes nebs mazkas par skaia
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61 pakipi). No pirmajiem 2012 natallajiem skaitiem, kas ietilpst reizigjuma 2012!, ar 61 dabk
32 skaiti: 61, 122, ..., 1952. Neviens no Siem skeaih nedals ar 6% vai augsiku pakipi. Tatad
skaifa 2013 lieika palkape, ar kuru dak 2012!, ir32.

9.4. Nokrasosim visas tabulasitinas pie@s krasas , lai katé krasa biitu nokiasotas tieSi 5atinas
un nekidas divas vienkrasa nokrasots ritinas neatrastos viemindina vai viera kolonra (skat.,
piem., 10. m.; katra kéisa ir apzmgeta ar citu burtu).

Ar a apZmesim visu piecu A Kisas fitinas ierakstto skaifu summu, ab — B krasas fitinas
ierakstto skaitu summu, ac — C kiasas fitinas ieraksito skaitu summu, ad — D krasas fitinas
ierakstto skaitu summu un ae — E kiasas fitinas ieraksito skaitu summu. Pigemsim, ka
a<0,b<0,c<0,d<0une<0,tadat+b+c+d+e<0.

Bet a+tb+c+d+e>0, jo ta ir visu tabuf ierakstto skaitu summa. #tad pi@emums ir
aplams un vismaz viens no sh@in a, b, ¢, d vai e ir pozitivs. Atbilsto&s kiasas fitinas his

mekletas piecasitinas.
AIBICIDIE

9.5. a) Ja, var. Ja pi@aemtu, ka visos gneSos ir lieikais iespjamais dienu skaits (31), tad 11
Sados neneSos kopjais dienu skaitsiiiu 341<365. Titad, neneSu skaits ir lieaks nek 11.
Ja ara apaZmesim to nenesu skaitu, kuros ir 28 dienas,bar to, kuros 30 dienas, un ar to,
kuros 31 diena, tad 13ameSos kop ir 28(a+b+c)+2b+3c>2813+5=369>365 dienasafad gad
ir tieSi 12 menesi
b) Nevar viennoZmigi noteikt. Izmantosim a) gadjuma ieviestos apmejumus. Tad
31(a+b+c)—3a—b =365 jeb 3a+b=31-1—-365=7. lesgjami divi atrisirgjumi:
a=1, b=4, c=7 una=2, b=1, c=9. Tatad viennommigi katra veida reneSu skaitu noteikt nav
iesgejams.
10.1.Parveidosim doto vieadojumu.
x3+y3—x2y—xy2 + %2 _yz =10
(x+y)(X* = xy+y*) = xy(x+y) + (x = y)(x+y) =10
(x+y)(X* —xy+y* —xy+x-y) =10
(x+y)(X* —2xy+y* +x-y) =10
(x+ Y((x-y)* +(x-y)) =10
(x+y)(x-y)(x-y+D) =10
(Parveidojumus vadja veikt at, piem., ar grupSanas paémienu)
Ta ka x uny ir veseli skalfi, tad katrs reiziatajs ir vesels skaitlis. Skaitli 10akris veselu skalit
reizimjumu (lidz precizigtei ar reizirataju se@bu) var izteikt septios veidos:
10=102[5= (-1 [(-2)[5=(-1[2[(-5) =1[(-2) [(-5) =
=101010=(-) (-1)10=1-1) [{—10)
leverosim, ka(x—-y+1) —(x—y) = 1 tatad der tikai tie sadglimi, kuros ir divi reiziataji, kas
at&iras par 1,adi ir tikai pirmie divi gadjumi. Apskatsim katru no tiem.
x-y=1
1)< X-y+1=2=2x=6=>x=3y=2.
X+y=5
X—y=-2
2) 1 Xx—y+1l=-1= 2x=3= x=15-navveselskaitlis.
X+y=5
Atbilde. Dotajam vieadojumam ir tikai viens atrisgpums veselos skddsx = 3,y = 2.
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10.2.Novelkam CGIBD (skat. 11. #m.). Tad esam ieguvusi taisisis BFCG un CEDG. Jebkura
taisnstira diagoale sadala to divos vienlielos trijsbs.
TatadS,5p = S50 = Soce T Sace = Scoe + Sacr KDL
B

" \ O

11. 2Zm.

10.3.leverosim, ka viam vesedim nenegavam n vertibam 19 - 8™ + 17 = 19+ 17 = 36.
Aplikosim izteiksmes artibu gc modda 9:19-8" +17=1-(9—-1)"—-1=(9-1)"—1
(mod9).

Jan = 2k, tad dois izteiksmes &tiba dadis ar 9.

Aplikosim izteiksmes artibu, ja n =2k+ 1. Tad 19-8-64F+17 =152 647 + 17.
Apskatsim s izteiksmes &tibu psc modda 13:152- 64 + 17 =9 - (65 — 1)¥ + 4 (mod13)
Jak ir para skaitlis, tad izteiksme dedl ar 13.

Apskatsim 3s izteiksmes &tibu pic modda 5: 152 - 64 + 17 = 2 - (65— 1)* + 2 (mod 5).
Jak ir negara skaitlis, tad izteiksme da ar 5.

Tatad nevienai veselai nenetyai n vértibai izteiksmes &rtiba nav pirmskaitlis.

10.4. Apzimésim mekéjamo skaitli aral10*+2013 @ — natuals skaitlis), tad pc nodz3anas paliek
skaitlis a. w =10* —|—‘E"13 Tatad skaitlima jabiat skaita 2013 datajam. 2013=81161,

tatad skaila 2013 visi dataji ir 1, 3, 11, 33, 61, 183, 671, 2013 un natid skaiti ir 12013,
32013, 112013, 332013, 612013, 1832013, 6712012132013.

10.5. Katra tabulas &2 ritinu kvadata bas vismaz 2 viekdi skaifi (seko no Dirihé principa),
tapec bis vismaz 1 @ris. Katros divos 22 ritinu kvadatos, kuriem nav vaik par 1 kopgu
ratinu, bis vismaz 2 gri. Tapec visa 4x4 ritinu tabuk bus vismaz 5 gri (pa vienam kafr 2x2
ratinu kvadata, kas satur &du stira rhitinu un 2 ritinu “cent@laja” kvadrata). Tabuk var kit
tieSi 5 qari, ka redzams 12.imejuma. Tas ar ir mazkais iespjamai [aru skaits.

1(12](1] 2
1(3]1|3
212|112
1(3]1]| 3
12. 2m.

11.1. Piepemsim, ka ir #da geometrisk progresijas, kuras locBkir visi tris dotie skait. Ta ka
1<+/2 <3/3, tad varam uzskat ka b, =1. Tad nogeometrisiés progresijas vigriga locela
formulasb.,, =bq" seko, kav2 =q* un¥/3=q°, kurq ir kvocients ura, b — natugli skaitli.

1

No pirmés vieriidibas izriet, kaq=222. levietojot 0 sakau vieradiba 3/3=q°, iegistam
b

/3 =22 |zteiksim maifgo b: 2£ =log, 33 jeb b :galogz& Ta ka a ir natuals skaitlis, bet
a

log, 3 nav racioals skaitlis, tady nav natugls skaitlis, pretruna.
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Tatad nav idasgeometrislés progresijas, kas satur visuss tskaifus 1,42 un¥/3.

11.2.Ng, ne obligati. Siipa3ba ir sgka afi vieradsinu trapeém, kuruisakais pamats ir vieads ar
sanu malu garumu (skat. 13inz.).
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11.3.Aplakosim, ladi ir trijnieka pakipju atlikumi gc moduda 11.
3! = 3 (mod 11), 3% = 9(mod 11), 3* = 5(mod 11), 3* = 4(mod 11), 3° = 1(mod 11),
talak pakapju vertibas cikliski atlirtosies un katram natilam m palkipes3*™~* = 9(med 11)
jeb 353 1 2 dahs ar 11 un Sis d@lims ir atbilstod k vertiba. Ta ka m vertiba var it jebkurs
natugls skaitlis, tad aratbilstoSok vertibu ir bezgabi daudz.

11.4.Ta ka virsotnes 2, 6 un 8 atrodas viena ragailtrijstira virsotrgs, tad didm no &m jabut
viema, bet vienai — ofr krasa (skat. 14. #m.). Simetrijas & var piememt, ka virsotnes 2 un 6 ir
krasa A, bet virsotne 8 — kisa B. Aplukosim, kada krasa var kit virsotne 3.
1) Virsotne 3 ir kiisa A. Lai virsotnes 2, 3 un 5 netu viera krasa, tad 5 jibat krasa B. Lai
virsotnes 5, 8 un 9 netu viera krasa, virsotnei 9 jbat krasa A. Lai 5, 8 un 4 neltu viera
krasa, virsotnei 4 jbat krasa A. Bet tad virsotnes 3, 4 un 9 veido regul trijstari, kur visas
virsotnes ir kiisa A.
2) Virsotne 3 ir kiisa B. Vismaz vienai no virsotm 4 un 9 ir fibat krasa A (citadi veidosies
vienkrasains trijsiiris ar virsote@m 3 ,4, 9). Lai neveidotos viertgains trijsiiris ar virsot@m 8,
4, 5 vai 8, 9, 5, virsotnei Sljat krasa B. Lai neveidotos vienksaini trijstiri 8, 4, 5un 8, 9, 5,
gan 4, gan 9apat krasa A. Atkariba no virsotnes 10 ksas veidojas vienksains reguars
trijstaris 10 ,6 ,9 (ja 10 ir kasa A) vai 10, 3,18. (ja 10 ir lasa B).

@ (

9
14. 2m.

11.5. Ratinu lapa ieviegsim koordiratu sisemu @, ka punkts (0; 0) atrodasidas fitinas virsot®,
koordiratu asis paralas itinu makm un Gtinas malas garums ir 1 vigma, tad vidm ratinu
virsotrem abas koordiftas ir veseli skalt Apskaisim rinka f[niju, kuras centrs punkt
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A(\/E;\/é) un radiuss ir 0,01; & rinka lnijas iekSpus neatrodas nevienditipu virsotne.
Palapeniski ,izpletsim” So ripka [iniju, nemainots centru, bet tikai n@ptraukti palielielinot
radiusu. Pamatosim, kada proce4 rinka linijas iekSpus viena laika momenta var ,ienakt”
ne vairak ka viena riitinas virsotne

Vienlaicigi ripka linijas iekSpus varctu ierakt divas vai vaiiik virsotnes tikai tad, jattu divas
vai vairak virsotnes, afiumi lidz kuam no punkta A btu vieradi. Pigemsim predjo, ka ir
tadas divas datlas fitinu virsotnes M&; b) un N(; d) (a, b, ¢, d — veseli skalt, pie tama#c vai
b#d), ka MA=NA.

MA? = (a—=+/2)% +(b—+/3)? un NA? = (c-+/2)2 +(d -+/3)?, tad
(2-v2)* +(b-V3)* = (c-V2)* +(d -3)’
a?-2ay2+2+b%*-2bJ/3+3=c? -2cy/2+2+d? -2d/3+3
a’+b?-c?-d? =2/2(a-c) + 2J/3(b-d)

Pedgjas vieradibas kreigs puses izteiksme ir vesels skaitlis, betiapuses izteiksme ir vesels
skaitlis tikai tad, ja vienlaigi a=c unb =d, t.i.,, punkti M un N sakt — pretruna.

Tatad augsik aprakstta procesa rezulta kaut kad iedgisies #ds bidis, kad rmka lnijas
iekSpug atradsies tieSi 2012 punkti.

12.1.Minimala vertiba ir 1, ko iegstnemota = b =1. Var pimemt, kab >a. Tad
b b a b 1 b
> = + > + =1.
a+l b+l b+l a+l b+1 b+l

_ SARCD __

SaFp = Sacp T Spemr T Srar

Saep T Sesc = Sacp T Sace T SEsrw T SFmi T Scm

Sacp Y Speur Y Srur = Sacp + Sace t Seern t Srar t Scm
VienkarSojot, iegistam:

Speur = Sage T Sppry T Sepr - KD

12.3.Aplukosim, kads ir virknes katra elementa atlikums, dalot ar 5:
1,1,1,3,0,4,2,1,2,0,3,0,3,1,4,3,3,4,0,0,4,4,3,1,3,2,1,1,4,1,1, 1,
Tatad atlikumu virkne ir periodiska ar periodu 31.sTi@oZme, ka doés virknes 111. locdk
atlikums sakit ar virknes 18. locdk atlikumu, tas ir 0, bet virknes 2012. lozektlikums sakt
ar 28. loceka atlikumu, tas ir 2. dtad do#s virknes 111. loceklidalas ar 5, bet 2012. loceklis—
nedalas.

12.4. Apskatm nogriezni, kas savieno taisiigt to malu, kuru garums ir 4 km, viduspunktus.
Gadjuma, ja kadas najas atiilums lidz Sim nogrieznim nejpsniedz 1 km, tad, uzivéjot cdu pa
S0 nogriezni, un no katrasajasisako cdu lidz Sim nogrieznim, kagais uzhivéto cdu garums
negrsniegs 6 + 1+ 42 =15 km. Ja alums no katras Has dz novilktajam nogrieznim
parsniedz 1 km, tad nogrieznagbidisim par 1 km uz to pusi, kur ir vak maju (nogrieza viera
pusg bus vismaz 3 rjas). Uzlmvéjot no katras rijas isako nogriezni idz Sim nogrieznim,
kopgjais garums negsniegs 6 + 31 + 2- 3 = 15 km.

12.5.Zinams, ka ir pieci jokaini viencipara skhitl, 3, 5, 7 un 9. Varam uzskiatka ir pa vienam
viencipara skaitlim, kadeidzas ar katru no negra cipariem. Jokainais-ciparu skaitlis var
beigties ar 1 tikai tad, ja-1 ciparu skaitlis beidzas ar 3 (pie tami ciparu skaitlim arjabut
jokainam);n-ciparu skaitlis var beigties ar 3 tikai tadnjd. ciparu skaitlis beidzas ar 1 vai 5, utt.
Piepemsim, kaa ir k-ciparu jokaino skalt skaits, kas beidzas ar 1 vail®jr k-ciparu skaitu
skaits, kas beidzas ar 3 vai 7aim k-ciparu skaifu skaits, kas beidzas ar 5. Pierzgdist to &di:
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[l T

&
i-taja rinda rakstts to skailu skaits, kas beidzas ar — 1.
Aplikosim, cik irk+1, k+2 unk+3 ciparu jokaino skdil, kas beidzas attigg ar cipariem 1, 3,
57,9

o b a+c 3b
b atc 3b 3(a+c)
c = 2b = |2a+2c|= 6b
b atc 3b 3(a+c)
e} b a+c 3b
", ™ —— ¥ ¥
k ciparu sk. k+1ciparu sk. k+2 ciparu sk. k+3 ciparu sk.

Viegli ieverot, kaipasbas ,skailu, kas beidzas ar 1 vai ar 9, skaits ir ois’ un ,skaitu, kas
beidzas ar 3 vai ar 7, skaits ir vaeis” saglabjas ar pieaugot skala ciparu skaitam. l@vosim
af, ka skailu skaits, kas beidzas ar noteiktu cip&B ciparu skalt gadjuma ir tieSi tis reizes
lielaks ka k+1 ciparu skalu gadjuma. Tapat k+5 ciparu jokaino skdi bus tisreiz vaisk ka
k+3 ciparu jokaino skdit, utt.

b
a+c
Tatad +2m+1)—ciparu jokaino skdii (m>0) skaits ar noteiktugucjo ciparu s 3™ | 2b
a+c
b
un koggjais jokaino skait skaits ir2{a + 2b + ¢) 3™, (1)
at+c
3b
bet k+2m+2)—ciparu jokaino skdi (n>0) skaits ar noteiktugulgjo ciparu ks 3™ | 2a + 2¢
3b
ate
un koggjais jokaino skait skaits ir2(2a + 3k + 2¢)3™, (2)
1
1
Jak=1, tad jokaino viencipara skhitskaits ir] 1 |, jeba =b = c = 1 un ir sggka visi ieprieks
1
1

izteiktie spriedumi.

Jan=11 unk=1, tadm=4, un gc formulas (2) iegstam, ka kopais jokaino 11-ciparu skait
skaits ir2(2 +3 +2)3* = 14-81 = 1134,

Jan=2012 unk=1, tadm=1005 un pc formulas (1) iegstam, ka kopjais jokaino 2012-ciparu
skaifu skaits ir2(1 42 4 1)30% =g . 3005
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