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LATVIJASREPUBLIKAS36. OLIMPIADE
UZDEVUMI
8. klase

36.1. Dots kaA unB ir divi natuali trisciparu skalt. To summaA+ B daks ar 37 .
Pieiadit, ka seSciparu skaitlis, ko iggf, uzrakstoA un B vienu otram gal, ai daks
ar 37.

36.2. a) Atrast kaut vienu komplektu adu veselu skditi a, b, ¢ un d, ka
24° [25° [27° [BO" =1.

b) Atrast divus daadus tidus komplektus.

36.3. Dots, ka (x+y)’ =(x+1)(y-1). Atrastx un y. (Jatrod visas iesgas un

japierada, ka citu bez atrastan nav.)

36.4. Pie@dit, ka katru izliektu daudzsti var sagrieztados ¢etrstiros, ap katru no

kuriem var apvilkt nika [niju.

36.5. Figara A uzameta uz ftinu lapas, unas konfira iet pa ditinu finijam. Figarai A
piemt %da ipasba: lai kuru vienu @tinu no s izgrieztu, atlikumu var sagriezt
“stiriSos”, kas paditi 36.1.2mgjuma (tie var kut novietoti ar citadi). FigiraB iegita
no figarasA, palielinot to divas reize® konfira af iet pa fitinu linijjam. Pie&adit, ka

ari figarai B pient iepriekS migta ipasba.

36.1.2m.



9. klase

36.6. Uz kvaddata maim un diagoalem jaizvélas virzieni, @arverSot @s par
vektoriem. Kads var It iegito 6 vektoru summas

a) mazkais garums;

b) lielakais garums?

36.7. Skaifu virkne (x,), n=12;3 ... definsta &di:

%=1 X,=2 X.,=3(x.+x,) jan=1.

a) Piendit, ka § virkne ir ierobezota.

b) Aprekinat lim x,,.

n- oo

36.8. Dota trijstira piramda ABCD un punktiP, Q, R un S kas ir attietgi Sautu
AC, AB, BD un CD iek&jie punkti. Taisne®R un QS krustojas punkitN, bet taisnes
PS un QR krustojas punkitM. TaisneNM krusto plakniABC punké L. Piefdit, ka
taisnesAL, BP un CQ krustojas viea punka.

36.9. Funkcija f(x) defirsta visiem raliem x, un visiemx ir sgka vieradiba
f(x+2)0f (x)+ f(x+1)+1=0.
Pierdit, ka f(x) nevar hit nefirtraukta visos skaditl ass punktos.

36.10. Starptautisk konferen€ piedahs 20 valstu delegijas. Kata delegicija ir
prezidents un premjerministrs. Pirms konferencékurma dazi s datbnieki
apmainjas ar rokasspiedieniem. Tufklneviens prezidents nespieda roku savam
premjerministram un neékli divi cilvéki nesarokajs vaiik ka vienu reizi.

Kad Smaragda piéas prezidents pajaijh visiem citiem konferences dlahiekiem,

cik rokasspiedienu tie izdgusi, visas sgemts atbildes bija datlas.

Cik rokasspiedienu izdga Smaragda pitas premjerministrs?

10. klase

36.11. Atrisinat vieradojumu

sinx _ cosx
Sin2x  cos2x

36.12. Trijstara piramdas visu Bautau garumi ir 1. Piranda tiek &elta ar plakni un
Skeluma ieguts cetrstiris. Pieadit, ka & perimetrs nav maks par 2.



36.13. Dots trijstiris ABC. Ap katras malas viduspunktu kentru konstreta rinka
Iinija, kuras diametrs viads ar pusi no attiegas malas garuma. Dots, ka kair
divam konstr@tajam rinka lnijam ir kopggs punkts. Piadit, ka ABC ir regubrs
trijstaris.
36.14. Dota vieradojumu sistma

2™ +(a+1)by? = a*

{(a—l)xs +y?=1,

kura unb — parametri, bet uny — maingie.
Kadas ir fis parametraa vértibas, ar kutm sistmai eksist atrisirajums Katrai
parametrd vertibai?

36.15. Uz lapas rind uzraksiti natuili skaitli no 1 idz 1986: 1 2 3 ... 1985 1986.
Divi spelétaji pec kartas ieraksta pa vienai “+7, “-” vaiX” zimei kada briva vieta
starp blakus uzrakgjiem skailiem. Sggle beidzas, kad ierak#s visas 1985imes.
Pieadit, ka sgletajs, kas izdara pirmo ajenu, var pafk, lai ieditas izteiksmes
vertiba hitu para skaitlis.

11. klase

36.16. Trijstira malu garumi ir 6 cm, 8 cm un 10 cm. Rdkt, ka eksist tieSi viena
taisne, kas dala uz pire gan trijstira laukumu, gan perimetru.
36.17. Atrisinat vieradojumu
sinx +cosx = 4y” + 4y + 3.
36.18. Kuba %autnes garums ir 1. Vai tayar ievietot divasadlas trijstira piramdas,

kuram katras Bautnes garums ir 1? (Piraaas dikst pieskarties kuba robezai un sav
star@, bet am nedrkst it kopigi iekEjie punkti.)

36.19. Funkcija f(x) definsta veseliemx. Zinams, ka katriem diviem veseliem
skaifiem m un n pastv vieradiba f(m+n)+ f(m-n)= f(3m). Atrast funkciju

f(x).
36.20. Ar d(k) apZmgjam natudla skaita k dazdu veselo poZzivo daitaju skaitu,
ieskaitot 1 urk; pieméram, d(10)=4.



Pieadit, ka
d()+d(2)+d(3)+ - d(n)=[z]+ [s]+ [s]+ - [a]

PAPILDSACENSIBASPAR VIETU REPUBLIKASIZLASE

8.un 9. Klases

36.21. Taisnsiiris sasiv no 19x86 ratinam. Divi sgelétaji pec kartas iekaso vienu
vai vairakas ftinas, kas kop aizpilda Kidu kvadatu. Nevienu #itinu otrreiz kisot
nedikst. Tas, kas izdaree@gjo gajienu, uzvar. Kurs sgpetajs uzvar, pareizi spejot —
tas, kas izdara pirmo, vai tas, kas izdara oijieigu?

36.22. Rinka linija ievilkts trijstiris ABC un @ iekSpus nemts punktsS. StariAS BS
un CS krusto ripka fniju punktos A, B;, C,; punktaS projekcijas uzBC, AC un AB

ir A,, B,, C,. Piegdit, ka trijstiri AB,C, un A,B,C, ir [1dzgi.
36.23. Kadiem pirmskailiem p skaitlis 2° + p* af ir pirmskaitlis?

36.24. Izliekta cetrstira ABCD laukums irL. Ta iekSpug atrodas punkt®. Dots, ka
2L = OA®* + OB? + OC? + OD?. Piedit, kaABCD ir kvadiats unO — ta centrs.

36.25. Galda tenisa tuiira katrs dalbnieks splé ar katru citu tieSi reizi. (Neik#tu
nav.) Turara uzvagtajs (speletajs, kas uzvagja vaiak sgEles nek jebkurS cits)
uzvagja vairak par 68% un mak par 69% savu $fu. Kads mazkais daibnieku

skaits vagja bat turrira?

10. klase

36.26. Natumlu skaifu virkni p,, p,, p,,... defie &di: p, =2, p,=3 p,, Ir
lielakais pirmskaitlis, ar kuru dz8 p,p,p,---p, +1 (n=2).

Pieiadit, ka Saj virkné nav skaila 5.
36.27. Grum macas 27 studenti. ahodibina vaiikas komisijas @, ka jebkuriem

diviem studentiem var atrast tieSi vienu (ne alaun ne maak) komisiju, Kug vini
abi piedads. Vai to var izdat? Katrai komisijai gsasiv no trim studentiem.



36.28. Skaifu virkni X, X,, X5,... defile &adi 1<x <2, X, =1+X,—3X
n=1. Pieadtt, ka indeksa &tibam k = 3 ir speka nevierﬁdiba‘xk —\/E‘ <27

2 .
no Ja

36.29. Trijstaru AB,C, un A,B,C, malas ir attiewi paratlas; apzmesim
ABC, laukumu arL,, A,B,C, laukumu arL,, A,B,C, laukumu arL,. Pieadit, ka
L, O, = L3 (36.2. 2m.).

36.2. Zm.

36.30. Ratinu lapa ratipas malas garums ir 1. Rapzamets kvadats, kura malas

garums irn. Pieadit, ka kvadata iekSpus un uz & konftira ko nav vaiek par
(n+1)? punktiem, kas atrodastinu virsotres.

11. klase

36.31. Trijstara piramdasABCD &autau AB un CD viduspunkti ir attietgi M un N.
Piemdit, ka katra plakne, kas iet cadrunN, dala piraridas tilpumu uz pwsn.

36.32. Dots, kap — pirmskaitlis. Pieadit, ka 2° + 3" nav natuila skaita pakipe ar
kapinataju, lielaku par 1.

36.33. Doti 7 nenegavi skaili a,, a,, a;, a,, a;, a4, &,, turklat a, =a, = 0. Pieadit,
ka eksist tadsi, i [1{2,3,4,5,6}, kaa,, +a_ <a./3.

Vai S0 nevieadibu var pastipriat, pamazinot konstan\i/g?

36.34. Kvadrats sadals 2nx2n riatipas. Ta iekSpugs novietotas A plaksrites ar
izmeriem 1x n , kas sa¥ starfa negarklajas; to malas iet paitinu finijam. Pieadit, ka

kvadm@ta var ievietot ¥l vienu &adu pekksriti ar mahm pa atipu f[nijam, kas



negarklajas ne ar vienu jau ievietoto. Vai apgalvojums péka af tad, ja skuma

kvadrata ievietotas B + 1 phksrites?

36.35. Doti 19 veseli skait Pieiadit, ka no tiem var izgléties tieSi 10 skaltis &, ka
visu izraudzto skaitu summa dak ar 10.



