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LATVIJASREPUBLIKAS37. OLIMPIADE
UZDEVUMI
8. klase

37.1. Dots, kaa unb — kaut ladi skaifi. Piefadit, ka vismaz vienam no
vienadojumiem

x> +2ax+b=0;

ax® + 2bx+1=0;

bx? +2x+a=0
ir atrisirajums.
37.2. Trape¢ ABCD mala AD ir pamats. Dots, kaAB = BC, AC = CD, AD =
BC+CD. Aprekinat trapeces hgkus.

37.3. 1. Pieadit, ka kvadatu, kura izngri ir 6x6 ratipas var sagriezt 37.1immcjuma
atlotajos “sfirisSos” & lai neviens maska iznera taisngiris, kas ietilpst $aj
kvadmta , nelitu sagriezts “strisos”.

2. Atrisinat tadu paSu uzdevumu kvadam, kas sasv no 24 x 24ratinam.

37.1.2m.

37.4. Katrs plaknes punkts vaibnokiasots bali vai melna kiisa. Punktu kisas var
mairit tikai ar iefcém T, (n — natuéls skaitlis). lefce T, ir regubra trijstira formas

plaksrite ar malas garumm, un & darbojas &li: ja ar iefci T, pieskaras plaknei, tad
visi pieskarSafis punkti maina savu &su uz pregjo (ierice T, var pieskarties plaknei
ar virsotni, ar malu vai ar visu trijgt).

lzmantojot iefces T, un T,, uzamet balt plakre melnu regulru trijstari ar malas
garumu 11 (melim jabat gan trijstira virsotrem, gan mam, gan iekSpusei).

37.5. Kadiem natuiliem n skaitlis 144444 . .44 ir natuala skaita kvadats?

—
n



9. klase

37.6. Dots, kaABCDE ir izliekts piecsiris, bet A, B, C,,D,, E, -- atbilstoSi & malu
CD, DE, EA, AB, BC viduspunkti. Piexdit, ka AA + BB, + CC, + DD, + EE, =0.

37.7. a) Dota bezgada skallu virkne a;a,;...;a,;... Zinams, ka
lim(2a,,, —a,)=0. Pieadit, kalima, = O.

n- oo n-oo

b) Koordiratu plakre Oxy at€lot apgabalu, ko aizpilda tie punktk;(y), kuru

koordiratas vienlaikus apmierinai$r nevieadibas
O<x<n

O<sysrm
sinx=siny.
37.8. Izliekta sessirt ABCDEF dots, kaAB||CF, CD||BE, EF ||AD . Pieadit, ka

trijstaru ACE un BDF laukumi ir vieradi.

37.9. Pieadit identifti
Ml x|=8]-4|-2|-1]=]... [llx]-1]=-1]-...]-1].

15 vieninieku

37.10. Saha galdi§ sastv no 8x8 laucihiem. Ta kreisaji apak$§ja stiri kvadata
3x3 forma novietotas 9 figrinas. Figirina var @rlekt uz biivu lauchu pari blakus
stavosai figiripal, t.i., atspogloties simetriski attigba pret s centru @kt var pa
horizongli, pa diagodli un pa vertikli). Ar vairakiem gijieniem visas figrinas
janovieto cit sftiri, atkal izlartojot tas kvadata 3x 3 forma. Vai figarinas var
novietot

a) kreisap aug$ja stir;

b) labap auggja stiri?

10. klase

37.11. Pieadtt identitati

SinX +Sin3x + Sin5Xx +sin7x = 4cosxcos2xsin4x .



37.12. Dotascetras moatas: 1, 2, 3 un 5 kap. Zims, ka tieSi viena nam ir viltota,
t.i., pec svara ai§ras noistas moftas. Vai ar digm s\erSaram uz sviras svariem
bez atsvariem var atrast viltoto n@bum, ja zirams, kaisto mo®Rtu svars ir atbilstoSi

19, 29, 3g un 597

37.13. Izliekta cetrstirt ABCD pastv viemdiba AB = CD; turklat diagoralu AC un
BD viduspunktiM un N nesakit viens ar otru. Piadit, ka taisneMN veido vieradus
lenkus ar maim CD un AB.

37.14. Dots, ka a>0, a+b=0, a+b+c=0, a+b+c+d=0. Pieadit, ka
vienadojumamax® + bx* + cx+d = Onav saku, kas lieikas par 1.

37.15. Klases vakar neviens 2ns nedejoja ar vign meite@m, bet katra meitene
dejoja ar vismaz vienuenu. Pieadit, ka var atrast divusénus Z, un Z, un divas
meitenesM, un M, ta, ka Z, dejoja arM,, Z, dejoja arM,, Z, nedejoja arM,,

Z, nedejoja arM, .

11. klase

37.16. Dots, kao un -- Sauri leki. Pieadit nevieradibu
1+coda - B) = cosa +cosp .

37.17. Ripka linija neiet ne caur vienu izliekta 1987ust virsotni, un tai ar katrui S
1987-stira malu ir tieSi viens kags punkts. Piadit, ka rinka linija pieskaras vismaz

vienai § 1987-siira malai.

37.18. 1987 vieninieki uzrak#i rinda. Pirmos divus skdils nos¥ro un rindas gal
pieraksta to summu.gP tam atkal nostro pirmos divus & nenoswtrotos skaifus un
rindas gal uzraksta to summu, utt.aTturpina, kardr paliek viens nenostrots
skaitlis.

1. Cik skaifu Saf bridi uzrakstts?

2. Kads ir viengais nenosiirotais skaitlis?

3. Kada ir visu S& bridi uzraksito skaitu summa?

37.19. Vai, %kelot ar plakni daudzskaldni, kuram ir 6 virsotnest Hgluma iegit

astaystiri?



37.20. Pec klases vakara skali steidzs ngjas un steig sajauca cepures. Savliid¢u
visi pamaifja tikai ot rita. Pieadit, ka divas dieras visi var atgt savas cepures, ja
katra diera katrs skatns var auggakais vienu reizi samaities cepu&m ar vienu savu
biedru.

PAPILDSACENSIBASPAR VIETU REPUBLIKASIZLASE

37.21. Caur divu rhka fniju krustpunktuM novilktas divas taisnes, kas veido
viemadus leakus ar So rika liniju kopejo hordu. Viena noam krusto ripka linijas \el
punktosA unB, bet otra — & punktosC unD. Pie&adit, kaAB = CD.

37.22.  Skaili Xy Xoyeoey Xov o Yis Youeeen Y, ir  pozitvi. Dots, ka

XY < XY <t <Xy Yns
X 2 Y5

X +X, 2y, Y,

X +X, tX, 2y, Ty, Y,

XX+ X+t X 2y, tY,tYy;+---+Yy,

Pieadit, ka

1 1 1 1 1 1
— +—+. o+ <+
X% X\ Y1 Y2 Yn

37.23. Kvadrats sastv no 8x8 ritinam. Sikuma visas fitinas ir baltas. Ar vienu
gajienu atauts izlcties vienu rindu un vienu kolonnu un maikrasu uz pregjo (no
baltas uz melnu vai no melnas uz baltuhsi$5 ftinas, kas atrodas izrauaja rinda
un kolonra. Vai, daudzEkrt izpildot &dus gjienus, var pafikt jebkuru fGtinu
krasojumu bali vai melr krasa?

37.24. Trijstira laukums ir 100 ch bet perimetrs 100 cm. Novilktasigrtaisnes
paratli ta mam ataluma 1 cm no dm; visas taisnes krusto trijgt. Sis taisnes
sadala trijsiri 7 ddas, no kuiim tris ir paralelogrami. Piedit, ka paralelogramu

laukumu summu ir maka par 25 crh

37.25. Kaudz 1 987 000 000 akme. Ar vienu gjienu no kaudzes var pamt p*
akmeaus, kurp — pirmskaitlis, bek = 0; 1; 2; 3; ... (pier@ram, vamemt 25, 1, 5, 8

utt.). Divi sgElétaji péc kartas izdara gjienus. Uzvar tas, kas pam @Edejo akmeni.



Kurs uzvar, pareizi gi€jot, -- tas, kurs izdara pirmagenu, vai tas, kurs izdara otro

gajienu?
10. klase

37.26. Uz skaitu ass atrodas kopd; to var grklat ar pieciem vietbas nogriegiem.
Apzimeésim ar M; to nogrieau viduspunktu kopu, kuru abi gali pieder kopdi
Pieladit, kaM; var garklat ar 15 viefibas nogriegiem. VaiM; noteikti var @arklat ar
14 vienbas nogriegiem?

37.27. Izliekta piecsira AAAA,A; visi lepki ir vienadi. Piecstaru zvaigznes
AAAAA, virsotu legki art visi ir viemadi. Pieadit, ka A,A,A,A,A; ir regulrs
piecstiris.

37.28. Piendit, ka, lai kada ar batu konstanted, vieradojumam xi—y? = A ir tikai
galigs skaits (variit neviena) atrisiijumu natugilos skaitos.

37.29. Dots, ka skajt virkné (x,) pasiv sakatbas0<x, <1; X, =x (1-x ), n=
1, 2,3, .... Piadit, ka limnx, =1.

n- oo

37.30. AunB ir regulira n-stira blakusvirsotnegn = 5), n-stira centrs i1O. Trijstiiris
XYZ, kas ir vielads ar trijstiri OAB, sakuma sakit ar to, [gc tam kustas-stira plakre
ta, kaY un Z paliek uzn-stira kontira, betX — ta iekSpus. Kadu figaru “uzzmes”
punktsX, kadY unZ veiks katrs pilnu apgriezienu pestira kontiru?

11. klase

37.31. Reguhra trijstira malu iekSpuses ir spdguTrijstari palaida gaismas staru.
Daudzkart atstarodamies no nzah, tas caur &du punktuO gaja 7 reizes. Piadit, ka
stars ¥lreiz ies caur punkt.

37.32. Telpiskas lauztasiriijas garumu apmesim arl, bet &is projekciju garumus
koordiratu plakre — ara, b unc.

. +b+ .
a) Atrast attleﬁ:basal—bC maksinalo vertibu.

b) Vai eksist slegta lauztaihija, kurai Sis maksimums tiek sasniegts?



37.33. Dots, ka
1 1 1 m
+ + ...+ =—;
123 46 1984[198E[198¢ n

kur munn — natuéli skaitli. Pieadit, kam daks ar 1987.

37.34. M ir koordiratu plaknes punktu gaja kopa; visiemM punktiem abas
koordiratas ir veseli skalt Vai viennmer var nokasot ddu kopasM punktu bali, bet
paréjos — sarkam krasa ta, lai uz katras taisnes, kas palalvienai no koordiatu
agm, balto un sarkano punktu skaitskatt®s ne vaik ka par 1?

37.35. Katra regudra piecsira virsotre ieraksits vesels skaitlisaf ka visu ieraksto
skaifu summa ir poziva. Ja triis Ec kartasnems virsotres ieraksiti skaifi ir x, y
unz, turklat y < 0, tad Sos skaits atauts aizstt attiedgi ar x +y , &y, y+ z. Sadas
opehcijas turpina, karer vél ir kaut viens negats skaitlis. Vai var gatles, ka
apraksttais process nekad nebeidzas?



