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LATVIJASREPUBLIKAS43. OLIMPIADE
UZDEVUMI
9. klase

43.1. Vienadmalu trijstira ABC iekSpugs atrodas punktdO. Piefdit, ka eksist
trijstaris, kura malas vierdas atOA, OB un OC.

43.2. Atrisinat vienadojumu sistmu
{xy =Xx+y

x*+y?=1.

43.3. SeSgiris ABCDEF ievilkts rinki, kura diametri irAD, BE un CF. Pieadit, ka
seSgira ABCDEF laukums divas reizes ligks par trijstira ACE laukumu.

434. Ar [x] apamesim lielako veselo skaitli, kas n@msniedzx.
Cik no 1 idz 1000 ieskaitot iradu veselu skdliti n, kas dads ar l\/ﬁ] ?

43.5. llirijas armip katra karawa kods ir tikai vihiam piegirta 6-ciparu virkiite.
Pidaujama jebkura virkite, bet katriem diviem kodienagtkiras vienam no otra
vismaz dids viets.

Kads liekkais karawu skaits var bt Ilirijas armip?

10. klase

43.6. Dots, kaa+b =1. Pieadit, kaa® +b* > %

43.7. lIzliekta cetrstirt ABCD malu BC un AD viduspunkti ir atbilstoSiM un N.
Diagorale AC dalaMN uz pusm. Pieadit, ka trijsiru ABC un ADC laukumi ir
vienadi.

43.8. Atrisinat natuélos skaifos vieradojumu

n?+(n+1° =m* +(m+1)".



43.9. Saurleka trijstiri ABC rinka linija, kas konstréta uz AC ka diametra, krusto
augstumuBB, un & pagariajumus punkto$ unQ, bet rika linija, kas konstréta uz

AB ka diametra, krusto augstunttC, un & pagarimjumus punktosvi unN. Pie&dit,

ka punktiP, Q, M unN atrodas uz vienasai{a linijas.

43.10. Ar A apZmesim patvédigu 25-ciparu skaitli. Piadit, ka eksist tads tiisciparu
skaitlis, kura visi cipari da#li un kura pierakstu nevar iggno A pieraksta,

izsvitrojot no & 22 ciparus.

11. klase

43.11. Aprekinat izteiksmes

(1993 divnieki)

vértibu, izsakot to &k nesasinamu ddu.

43.12. Piendit, ka Saurleka trijstirt divu malu reizigjums liekks par ievilkis un

apvilktas ripka liniju diametru reizigjumu.

43.13. Vai var uzimet plakre galigu punktu kopuS ta, lai katra &da nogrieia

vidusperpendikuls, kura gali ir no kopgssatugtu tieSi divusS punktus.

43.14. Atrast visliekko para skaitli, kuru nevar izs#@cka divu saliktu nepra skaitu

summu.

43.15. Pec parlamenta ieleSanas izveidoja 12 frakcijas (katrs depatietilpa tiesi
viena frakcija). Pec pirmas plerarsedes depuitu uzskati maifjas, un vii apvienogs
16 jauras frakcigs (katrs depits jopropm ietilpa tieSi viea frakcija).

Pieadit, ka vismaz 5 depiii tagad atrodas makas frakcigs nek uzreiz @c

parlamenta iesléSanas.

43.16. Rink1 ar adiusuR novilktas divas savstagp perpendikuiras hordas. Divos to
veidotajos krustlgkos ievilkts pa mka lnijai, kas iek8ji pieskaras arsakotngjai
rinka linijai. Pieadit, ka to Bdiusu summa nepsniedz Iielumu2(\/§ —1)R :



43.17. Izsaat izteiksmi a*+b*+c*+d* -4abcd ka tadu izteiksmju kvaditu
summu, kuiis ar lielumiema, b, c, d veiktas tikai reiziaSanas, saska@nas un

atpemsSanas opegijas.

43.18. Izliekta ¢etrstirt ABCD zinams, kacosA+ cosB +cosC + cosD = 0. Pieadit,

ka ABCD ir vai nu trapece, vai arinki ievilkts ¢etrsfris.

43.19. Daudzskaldnim, kas atots 43.1. am¢juma, diagorales AC, BD un MN pa
pariem savstargli perpendikuliras un krustojas vi@rpunka.

<L

43.1. Im.

43.20. Rinda izrakstti 64 natuéli skaitli; starp tiem ir tikai 6 daadi. Pieadit, ka var
atrast dazusae kartas izrakstus skailus (varhit vienu pasu)a, lai to reizirgjums

butu natugla skaita kvadats.
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43.21. Saurleika trijstiri ABC zinams, ka AC > AB > BC. Uz malim AB un AC
atlikti atbilstoSi punktD un E ta, ka BD = CE = BC . Piefdit, ka apAADE apvilktas
rinka linijas adiuss vieads ar atlumu starpAABC apvilkias un ievilkés ripka fniju

centriem.

43.22. Dots natuils skaitlisa > 2 Pieadit, ka eksist tikai gaiigs skaitsadu natuélu
n, kaa" - 1daks ar2".

43.23. Skaifu virkni x,,X,,... defire ar nosagumiem



_ 1993
n
Aprekinat izteiksmes2° [k, + 2 [X, +--- + 2% [ 4, Vertibu.

X, =1993 (%, +x +--+x,),jan=12,....

n

43.24. Turrira piedahs n komandas,n> 2. Katra splé ar katru tieSi vienu reizi,
neizkirtu nav. Pieidit, ka [@Ec turrira beigm noteikti pastv viena no digm
iesgEjam:
a) visas komandas var sanurétuar numuriem 1, 2, ... n ta, ka pirmge komanda
uzvagjusi otro, oté — treSo, ... ,1f-1)-a uzvagjusi n-to, n-ta — pirmo,
b) visas komandas var sadatlivas grups @, ka katra piras grupas komanda
uzvagjusi katru otés grupas komandu.
43.25. Funkcija f(n) definsta visim veseim n vertibam, un &s \ertibas ir veseli
skaifli. Zinams af, ka
a) visiem veseliemm unn pastv vienadiba
f(m+n)+ f(m-n)=2f(m)f (n),
b) funkcija f(n) ir ierobeZota.

Atrast visas &as funkcijas.



