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LATVIJASREPUBLIKAS45. OLIMPIADE
UZDEVUMI
9. klase

45.1. Dots, kax® > 2. Pieadit, ka

a) x° > 4,

b) x> 5.

45.2. Dots, kax uny - natuéli skaitli un x+y = 1995,

Pieladit, ka xLy nedads ar 1995.

45.3. Divu koncentrisku mika fniju radiusi ir R unr (R>r). Taisnstira ABCD
virsotnesA unB atrodas uz li@kas rinka linijas,C un D — uz maakas.

a) Kads ir lielakais iespjamais taisnsira ABCD laukums?

b) Atrast, kdi Sap gadjuma ir ta malu garumi!

45.4. Plakre doti 1995 sarkani punkti; nati 3 no tiem neatrodas uz vienas taisnes.

Pieadit, ka var novilkt mka lniju, kura iet caur 3 sarkaniem punktiem un kuras

iekSpug sarkano punktu nav.

45.5. Katrs klases skeéhs apmeld divus pulchus. Katriem diviem skeéhiem var
atrast vismaz vienu pulgii, kuru vii apmek€. Pieadit, ka ir pulchS, kuru apmekd

vismaz divas treSdas visu klases skenu.

10. klase

45.6. Dots, ka vieadojuma x*+ px+1= 0 saknes ira un [, vieradojuma
x> +qgx+1=0saknes iry un d.
Pieadit, ka @-y){B-y)a-9)B-9)= @-py



45.7. Neviens nocetriem natuiliem skaitiem a; b; c¢; d nedads ar 5. Piedit, ka
izteiksne taxbtcxd var @ izvéleties “+” un “-” zimes skaiu priek&, lai iegitas

izteiksmes @rtiba daitos ar 5.

45.8. Izliekta daudzsira laukums il un perimetrsP. Ta iekSpug atrodas rikis ar

radiusuR.

Pieadit, ka R< Z—FI)' )

45.9. Turrira piedaijas n dalibnieki (n=2). Katrs splgja ar katru citu vienu reizi,
neiz¥kirtu nav. Par laur@u sauc katru daddniekuA, kam izpildis sekojoSapasba: ja
A zaudjis kadam dailbniekamB, tad eksist tads treSais d#@hnieksC, ka A uzvagjis
pretC unC uzvagjis pretB.

Zinams, Kka turiira ir tikai viens laurets. Piefdit, ka vipS uzvagjis visus [rgjos

dalibniekus.

45.10. Aplakosim visas ciparu virknes garamm, kas saav tikai no nulEm un
vieniniekiem (piéaujamas ar virknes, kuis visi cipari vieadi). Kadu lielako
daudzumu &u virknu var iz\Elgties, lai katras divas i2letas virknes ati§irtos viena
no otras vismaz das poicijas? (Saka, ka divas virkneslatasi-ja po4cija, ja viera
no tam i-tais cipars ir 0, bet atri-tais cipars ir 1).

11. klase

45.11. Atrast kaut vienuadu natusilu skaitli A, kas vienlaitgyi apmierina &das trs
ipasbas:

a) pareizinofA ar 2, iegist natuila skaita kvadatu,

b) pareizinotA ar 3, ied@ist natudla skaita kubu,

C) pareizinotA ar 5, ied@ist natuiila skaita piekto pakpi.

45.12. Uz n kartitem uzraksits pa vienam pozZitam skaitlim ( starp tiem varab an
viemadi). Ar by (k = 1; 2; 3; ...) apunésim to kartSu skaitu, uz kam uzraksitie
skaifi nav mazki par k. Piefidit, ka visu uz kartem uzrakstto skaitu summa nav
mazka parb;+ byt bst...(saskaBim visush;, kas nav 0). Kad past vienadiba?



45.13. Izliekta cetrstiri ABCD katra mala sadaé& 4 vieradas ddas, un dajuma

punkti savienoti ar taisnes nognggm (skat. 45.1.1m.).

C

o
FER
o
A

45.1. Zm.

1
Pieiadit, ka ieswtroto 4 Gtinu kogEjais laukums irz no ABCD laukuma.

45.14. Dots, ka saskaitot jebkurus divus no skaih a;; ap; as; a4, as, rezuléits nav
negaivs.
Pieladit: jaxi+ Xot Xa+ X4+ Xs=1 UNXy; Xo; X3; X4; X5 NAV negavi, tad

apxi+ apXot AgXat Ayt AsXs> ArXi Tt ApXo + AgXa t At BsXs .

45.15. Izliekta n-sturt janovelk n-3 diagonles &, lai tas sadaios n-2 trijstiros un lai
nekadam divam novilktagm diagoralém nelutu citu kogju punktu, izemot varlit
galus. Bez tam nepiecieSams, laitgnogrienu sisEmu (n-stira malas un novilkis
diagoriles) vagtu uzamet ka slegtu lauztu iniju ar vienu vilcienu, neatraujoirauli
no pagra un nevienu nogriezni nenovelkot &kipar vienu reizi. Vai to var izddy ja
a) n=1994,

b) n=1995 ?

12. klase

45.16. Atrisinat vieradojumu
4sinx[cosx = tgx+ctgX.

45.17. Piendit, ka katram natdtamn
a)1®+2°+...+n* dahs ar1+2+---+n,
b) 1° +2° +..-+n° daks arl+2+---+n.

45.18. Figara CIBA sasiv no 4 vieadiem kubhiem; dazi no tiem saskaras pa
skaldrem (skat. 45.21m.)



45.2. Im.

a) pieadit, ka no figiram CIBA var salikt paralskaldni,
b) vai no figiram CIBA var salikt kubu (vienalgaakiu) ?

45.19. Konferen€ piedalis 25 ziatnieki; dazi no tiem ir pastami sag starp.
(Uzskatim: jaA paZstB, tadB paastA.) Neviens ziatnieks nepaist visus Argjos; ja
divi zinatnieki viens otru nepagt, tad tiem ir vismaz viens kuys pazia.

Pieadit: ja katram ziAtniekam aptkina vipa pazhu skaitu un iegtos skailus

saskaita, tad summa nav raka par 72.

45.20. Ar a, apZmgjam to daZdo veidu skaitu, kuros var izsatt ka tadu saskaitmo
summu, kas nepi@m citas ertibas k 1; 3; 4. Pigaujamas arsummas, kas sastno
viena saskaima. Veidus, kas aldras tikai ar saskaitno lartibu, uzskam par
dazdiem.

Pieneram,a;=1; a,=1; az=2; a,=4.

Pieadit: jan — para skaitlis, tadx, ir natuéila skaita kvadats.

PAPILDSACENSIBASPAR VIETU REPUBLIKASIZLASE

45.21. Funkcijas f(n) arguments var piemt \ertibas 1; 2; 3; ... .
Zinams, ka

1) katram natutamn f(f(n))=4n-3,

2) £(2¢)=2'-1,jak=0;1;2; ....

Aprekinat f(8065).



45.22. Natumlu skaitli sauksim par baltu, ja tas dod atlikumudalot ar 4, un par
melnu, ja tas dod atlikumu 3, dalot ar 4.
Pierdit, ka katram natatam n balto daitaju nav mazk nelka melno.

45.23. Dots, ka 0% <%<...<X1< X, Pieadit, ka
X, X X, X X, X X X
X, Xy X X, X X Xy X

n

n

n

45.24. Trijstara leaku lielumi ir §27n un47n. Pieadit, ka & malu viduspunkti un

augstumu pamati ir reguh septistira virsotnes.

45.25. Vai no natuiiliem skaitiem, kas maaki par 100, var izgictiesn skaifus &, lai
visas iz\¢leéto skaitu summas pa 1, pa 2,..., pdatu dazdas?

Atrisinat uzdevumu, ja an =10, b) n=8, c) n =9.



