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LATVIJASREPUBLIKAS46. OLIMPIADE
UZDEVUMI
9. klase

46.1. Uz katras no 3 karttahm uzraksits natuils skaitlis no 11dz 10 (starp tiem var
but an vieradi). Kartinas izdaija pa vienai katram no 3 cidikiem, sadca un izdaja
atkal, utt. Rc vairakam izdaiSaram Sie 3 cil\eki konstagja, ka vihu saemto skaifu
summas ir attiagi 13; 15; 23. Kdi skaili bija uzrakstti uz kartham ?

46.2. Rinka lnija ievilktam ¢etrstirim katra diagoale vienu leki sadala dids
viemadas ddas, bet otru — das, kuru lielumu attieba ir 1:2. Apgkinat cetrstira
lenkus.

46.3. Uz trijstara ABC makm BC, AC, AB nemti attie@gi punktiD, E, F, kas atkiras
no virsotrem. Nogriezi AD, BE, CF ir vienadi un krustojas vienpunké O. Piefdit,
ka

OA + OB + OC = 2[(0OD + OE + OF).

46.4. Tris sgeletaji spele novusu. Katras partijas zatajs noiet mai, dodot vietu
tam, kas @rojis iepriekgjo sgzli; uzvartajs paliek pie galda. Pirmais &ptajs

nosgzleja 5 partijas, otrais — 11 partijas. Cik partijasglcja treSais sglétajs ?

46.5. Tenisa turira piedatjas 10 splétaji. Katrs ar katru s§igja vienu reizi;
neizirtu nav. ApZmesim s@létaju uzvaru un zaugumu skaitus attiagi ar x un y ,
i=1;2;..,10. Piedit, ka

2 2 2,2 2 2
X"+ X"+ ...+ X0 =Y FY L +Y10

10. klase

46.6. Katram no kvaditvienadojumiemax?+2bx+a=0, cx?+2ax+c=0 unbx?+2cx+b=0

ir saknes. Rdas skaitliskasartibas var pigemt §s saknes ?



46.7. Dots, kaABC ir platlegpka trijstiris; A > 90°. Punktil unO ir AABC ievilkta
un apvilka rinka centri. Ziams, ka trijstiru I1BC un OBC laukumi ir vieradi.
Pieadit, ka |AB un 10C laukumu summa viewda ar ICA unIBO laukumu summu.
46.8. Vai var rindi izrakstt 1996 daizdus skaifus, kas vienlaikus apmierinad@as
divasipa$bas:

a) katrs no tiem irddam natulam skaitlim apgriezts skaitlis,

b) otrais skaitlis atdras no pirma par tikpat, par cik treSais no atpar cik ceturtais
no treg, ..., par cik 1996-ais no 199%?

46.9. Skaitli n sauc par labu, ja to var izseka n = x* + 2%, kurxuny— kaut ladi
veseli skaifi. Pie@adit : ja n ir vesels skaitlis un 18 ir labs skaitlis, tadn ar ir labs
skaitlis.

46.10. Tris spzlétaji spelé novusu. Katras partijas zatgjs noiet mai, dodot vietu
tam, kas @rojis iepriekgjo partiju; uzvagtajs paliek pie galda. Pirmais &ptajs
uzvagja seds partips, otrais — astas, treSais — desmit.

Cik partijas izspleja katrs spletajs ?

11. klase

46.11. Dots, kax* + y* =% + xy®. Piendit, ka x=y.

46.12. Cetrstirt ABCD ievilkta rinka centrs itS; apABCD var af apvilkt rinka finiju.
Taisne, kas vilkta cau paraéli AB, krustoAD un BC atbilstoSi punkto$/1 un N.
Pieradit, kaABCD perimetrs vieads ar 4VIN.

46.13. Pieadit, ka ne triju, né&etru, ne piecu gt kartas sekojoSu nataiu skaifu
kvad@tu summa navidda natuila skaita kvadats.

46.14. Dotas 9 pc argja izskata vieadas moatas. No im 7 iristas (visas ar viedu
masu), bet 2 viltotas (aar vieradu, bet cifidu masu). & ar 3 s@érSaram uz sviras
svariem bez atsvariem noteikt, vai vitetmorgtas viegikas vai smagkas par
istapm ?

2X, +4/ X +2
46.15. Dots, ka =1 un X, ,=——————, n=0;1;2;....

3
Pieldit, ka X o < 37.



12. klase

46.16. Dots, ka skalt a;b’ b;C, C;d, d;e, e;a ir tie paSi skait a, b, c,

d, e, tikai varhit cita se@ba. Pieadit, kaa=b=c=d=e

46.17. Dots, kax uny — natuéli skaitli, kuru lielakais kopgais daitajs ir 1, un

x99 4+ 1998 qakis ar x + y. Atrast x un y.

46.18. Cetrstiris ievilkts ripka linija. No katras malas viduspunkta novilkts
perpendikuls pret pregjo malu.
Pieiadit, ka Sie 4 perpendikuli krustojas viepunka.

46.19.. Kada valst ir n pilsétas un vismaz 21 vienvirziena ck. Cdu krustojumu
arpus pil€tam nav (izmantoti viadukti). Zams, ka no katras pitas var aizbraukt uz
katru citu, braucot pa vienu vai vaitem cdiem saskaa ar kusibas virzieniem.
Piemdit, ka vienu no déem var stgt ta, lai joproam no katras piktas vagtu
aizbraukt uz katru citu.

46.20. Funkcija f(t) defireta visiem raliem t, un ziams, ka vieadiba
f(xy + x +y) =f(xy) + f(X) + f(y) ir identitate.
Pieiadit, ka ar viemadibaf(x+y) = f(x) + f(y) ir identitate.

PAPILDSACENSIBASPAR VIETU REPUBLIKASIZLASE

46.21. Apskaim kopuX,={1; 2; ... ;n}, n=3. Par s apakSkopal svaru§K)
sauksimK visu elementu summu; tudskopas svars ir 0. ApakSkopusauc par fra
resp. nepra apakskopu, jas$ svars ir pra resp. nejra skaitlis.

a) pieadit, ka @ra apaksSkopu ir tikpat, cik nam,

b) pieadit, ka @ra apakskopu svaru summa \dda ar nepra apakskopu svaru
summu,

) apkkinat visu fara apakskopu svaru summu.

46.22. Rinka linija ievilkts izliekts seSstis ABCDEF. Piefdit, ka diagoalesAD,
BE, CF krustojas vied punké tad un tikai tad, kacdAB/CD EF = BCDEFA.



46.23. Atrast visusadus pirmskaiusp, ka p{2”*-1) ir natugla skaita pakipe,
augsiika par pirmo, un piadit, ka citu bez atrastajiem nav.

46.24. Katra kuba skaldne sadal n<n vierados kvaditinos. Pa kuba virsmu novilkta
slegta lauztaihija, kas iet pa kvadtinu makm un katra kvaditina katé virsotre

ieiet tieSi vienu reizi.

Piemdit, ka to ddu laukumi, kudis @ sadala kuba virsmu, ir viedi. Pieadit, ka

nekadi tris no tiem neveidgeometrisku progresiju.

46.25.. Apskasm skaitus  3-2", n=1;2;3; ....



