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LATVIJASREPUBLIKASA47. OLIMPIADE
UZDEVUMI
9. klase

47.1. Pieidit, ka izteiksmes
(@2 +62)x + y?) - (ax+ by’
vértiba nevar bt negaiva.
47.2. Ar kadiem pirmskaitiem var daities seSciparu skaitliababab, jaa unb —
dazdi cipari (a#0) ?

47.3. Pieadiet, ka 47.1.un. redzamo figru, kas sadt no vieradam kvadatiskam
ratinam, var sadat 4 vierados daudzstos &, ka daljuma linijas iet pa itinu

malam.

47.1. Zm.

Centieties atrast vismaz 7 ddns sadajumus, kas viens no otra nav isgami ar

pagrieSanu .

47.4. Vienadmalu trijstira iekSpus nemts punkts un savienots ar ars virsotrem.
Bez tam no Spunkta novilkti perpendikuli pret vim trijstira mahm (skat. 47.2.

zim.).



47.1. Am.

Pieladit, ka ieswtroto un neiesiroto trijstiru laukumu summas ir viadas.

47.5. Dotas 7 pc argja izskata vieadas moiatas. Sesm no &m ir vieradas masas;
sepltas morgtas masa akfras. Masu ficiba ir ierice, ar kuras padzibu var vienlaikus
parbaudt jebkuras 3 mogtas un uzziat, vai starp am ir atkiriga moreta. Ar kadu

mazko parbauzu skaitu var garaatit atrast atgirigo moretu ?
10. klase

47.6. Pieiadiet: lai kads ar batu skaitlisa, vieradojumiem
x? +ax+(3a-1)=0 un x*> +(a-1)x+(2a+1) =0

sakgu kvadatu summas akdras viena no otras.

47.7. Vai skaitli 1 var izteikt & a) divu, b) triju, ¢) 1997 dadu natuilu skaifu
apgriezto lielumu summu ?
47.8. Arpus trijstira ABC atrodas punktdl. No @ novilkti perpendikuli MC, pret
taisni AB, MA pret taisni, MB, pret taisni. PunktsC, atrodas uz malas\B
pagarimjuma; A un B, ir attieagi maluBC un AC iek&jie punkti. Dots, kaA , B,
un C, atrodas uz vienas taisnes. B, ka M pieder rika linijai, kas apvilkta ap
trijstari ABC.
47.9. Ar [a] apame lielako veselo skaitli, kas nepsniedza.
a) atrast divus vierdojuma

[X]dy]=x+y
atrisinrajumus pozitvos skailos;
b) atrisirat So vieradojumu pozitvos skailos.



47.10. Piepemsim, kan ir kaut kads natugls skaitlis. Doti patvAgi 3n+1 natuali
skaifli, no kuriem neviens n@psniedz 4. Pieidit: no Siem skaltem var iz\éléties 3
daZdus skailus un apunét tos ara, b unc ta, kaa daks arb, betb daks arc.

11. klase

47.11. a) Pieadit, ka natuils divciparu skaitlis ir lielks par savu ciparu reiZjumu,
b) pieadit, ka natuiils n-ciparu skaitlis ir liedks par savu ciparu reiZijumu, ja
n=2.

47.12. Dots, kaa, b, ¢, d — veseli skalt. Pieadit, ka

la=bj+|b-d+|c—d|+|d -4 ir para skaitlis.

47.13. Divas rinka lnijas iek$ji pieskaras punktM. Lielakas rigka linijjas hordaAB
pieskaras makajai ripka linijai punkg K. Pie&dit, kaMK ir lenka AMB bisektrise.

47.14. Dots, ka x<1 un (ky<1. Atrastizteiksmes

x’y - y?x lielako iesggjamo \ertibu.

47.15. Uz rigka fnijas @kotrgji atziméti n sarkani punkti,n> 3 Sierazis, kas
sakuma atrodas viemno Siem punktiem, lec pagpkia liniju pulksteya raditaja kusibas
virziena, ar katru &cienu prlecot g@ri diviem jau atzmétiem sarkaniem punktiem un
piezengjoties pirms Ako&% sarka@ punkta. Kati sieraza piezeraSaras vieg tiek
atamets jauns sarkans punkts. Sis process tagpireierobeZoti ilgi.

Vai var gadities, ka siefizis nekad nenak kada rinka finijas loka, kura galapunkti ir
divi sakotrgji blakus atzméti sarkanie punkti ?

12. klase

47.16. Piendit, ka visiemx pasiv nevieradiba
0<sin® x+cos' x<1

47.17. a) atrodiet is mazkos natufilos n, kuriem 2" +1 daks ar 5,
b) kadiem natudliem n skaitlis 2" +1 daks ar 5 ?

47.18. Trapeces diagaies ir savstarfji perpendikuiiras.
a) Pieadiet, ka anu malu garumu kvadiu summa vieida ar pamatu garumu

kvad@tu summu.



b) pieadiet, ka &nu malu garumu reiziijums liekks par pamatu garumu
reizinajumu.

47.19. Divam cetrstira piramdam MABCD un KABCD pamati ABCD sakit, bet
virsotnesM unK nesakit. Augstumi, kasviIABCD sanu skald®@s novilkti no virsotnes
M, un augstumi, ka&kABCD sanu skald@s novilkti no virsotnes K, visi aso ir
vienada garuma.

Vai taisneMK noteikti perpendikuala plakneiABCD ?

47.20. Ap apdu galdu §Z un splgjas 10 fikiSi. Sggles sikuma vienam no tiem ir 10
zelta gabali. Ik pc minites 0kiSi noskaidro, vai &ddam no viiem ir vaiak neka
viens zelta gabals. Jadi rukisi ir, tad tieSi viens no giem iedod pa vienam zelta
gabalam abiem saviem kaiiem. Sggle beidzas, ja nevienamkitim nav vaiék par
vienu zelta gabalu.

Pierdit, ka sggle nekad nebeigsies, lai ki rtkiSi censtos to pabeigt.
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47.21. Dots, kaa un b — dazdi natuali skaitli. Pie@adit, ka eksist bezgaigi daudz
tadu natuilu skaifun, kaa+n un b+ n lielakais kopgais daitajs ir 1.

47.22. Vai eksist funkcija f(x), kas defigta visiem raliem skaitiem un kas katram

X apmierina sak#ras
fL+ f(x)=1-x un

f(f(x))=x.
47.23. Telpa doti 9 punkti; nekdi 4 no tiem neatrodas vigmplakre. Atrast mazko
natuglo n aripadbu: lai kadusn nogriezus, kam abi galapunkti ir divi no Siem 9
punktiem, ni@s novilktu, un lai & izkrasotu dazus nogriens baltus, bet gu€jos —
melnus, noteikti atradies trijstiris, kuram visas malas ir viehkrasa.

47.24. Dots, kaa unb — pozitvi skaifli, n — natuils skaitlis. Pieidit nevieradibu
1 1 1 1

n
atb a+2b a+3 " a+tn Jala+nb)

47.25. Taisneit nav kopgu punktu ar gika niju w, kuras centrs iD. Uzt atrasts

punktsk ta, kaOE [ t; uzt izveléts af vél cits punktsM. Pieskares, kas nigl
novilktas rika linijai w, pieskaras tai punktgsun B; AB krustoOE punké X.
Pieiadit, ka punktsX nav atkaigs noM izvéles.



