L atvijas 50. matematikas olimpiades 3. kartas uzdevumi
9. klase

1. Dots, kan - vesels skaitlis. Cik daudzi no skesitn n’+1,
n(n+1) un3n®-2 ir para skaiti?

2. Skaifli a, b, cvisi ir dazdi. Bez tam eksisttads skaitlisd,
kaa*+ad=b>*+bd=c®*+cd. Pie&dit, kaa+b+c=0.

3. No trijstira ABC virsotnes B novilkti perpendikuli pret
trijstara lepku A un C bisektrism; So perpendikulu pamati ir
attieagi A, un G. Pieadtt, ka ZA,C,=AB+BC-AC.

4. Kurus no skailtem 1; 55; 56; 7; 36 var izs@idorma

1.2, 419 kura, &, ..., ao- natuali skaitli, starp

a )

kuriem var It ai vienadi?

5. Kvadrats sastv no 8x8 vieradam kvadatiskam riatinam. To
sagrieza das pa fitinu linijam. Kads liebkais skaits iegto
dalu var kit no 5 Gtinam sasivosi "krusti” (skat. 1.umn)?

1. zim.

10. klase

1.

Vienadojumamxz—Zax—a=Oir divas dazdas ralas saknes;
unx,. Pieadit, ka2ax+x,>>a.

. Kadu mazko natuilo skaitli var iegit ka vertibu, ievietojot

iekavas izteiks®15:14:13:12:11:10:9:8:7:6:5:4:3:27

. Trijstirt ABC zimams, ka [JCAB=45" un [CBA=30C".

Punkts M ir malas BC viduspunkts. Agmat JAMC.

Dots, ka x, y, z - pozani skaifi.
a) pieadit, ka X+y*+Z°>xy+xz+yz,
b) piepemsim, ka x+y+zxyz. Pieadit, ka X+y*+z*>xyz.

Kvadrats sastv no 16<16 vieradam kvadatiskam ratinam.
Katra no 13 kisam nokiasotas tieSi 5itinas, pie tam katrai
krasai §s 5 mtinas var apunet ar burtiema, b, c, d, da, ka
ratipam a unb, b unc, cund, d un e ir pa kogjai malai.
Pieadiet, ka lada ratipu rinda vai kada ratinu kolonra
sastopamas vismaz 3 ddas kasas. Vai uzdevuma
apgalvojums paliek §@a, ja pavisam izmantotas tikai 12
dazAdas kisas?



1. Dots, ka &ay, &, ...

11. klase

. 300520, Pieadit, ka

\/al"'\/az"'\/as+---+\/a1999+\/azooo <5.

. Dots, ka a un b - natalr skaitli. Ir zinams ar, ka izteiksmes
a+g—% vértiba ir natudils skaitlis. Piedit, ka 3s izteiksmes

vértiba ir kada natudla skaita kvadats. Vai jebkuram
natualamn var atrastadus natuglusa unb, ka a+g—% =n??

. Rinka lnija ievilkts kvadats ABCD. Ta iekSpus nemts
punkts M. Stari AM, BM, CM, DM krusto sika liniju
atbilstosi punktos A B, C,, D,. Pieadit, ka
AlBlKD]_D]_:A]_D]_[B]_CJ_.

. Doti seSi daidi iraciorali skaitli. Pieradit, ka no tiem var
izveleties 3 skaius (apzmesim tos arx, v, 2) ta, ka visi tiis
skaiti x+y, x+z, y+z ir iracionali.

. Uz rinka linijas atzméeti 100 punkti. Tiem pierakgt natuili
skaifi no 1 idz 100 (katram punktam cits skaitlis). Raft,

ka visus punktus var pagem savienot ar 50 hoith ta, ka
nekadam divam hordim nav kopgu punktu un katras hordas
galos ieraksto skaitu starpba negrsniedz 74 (no lieka
skaija ahemam mazko).

12. klase

1.

Dots, kao un ir $auri leiki un sirfa+sirf=coga+cosp.
Pienadit, kaa+p=90".
x2=2y-1

. Aplukosim vieradojumu sistmu J y® =2z-1

22 =2x-1

a) atrast vienuas atrisirijumu realos skaitos,

b) atrast tts fs atrisirajumus ralos skaitos,

C) pieradit, ka sistmai nav vaiiik par trim atrisigjumiem
realos skaitos.

. Trijstara ABC iekSpusnemts punkts T. Caur to novilktas

taisnes parali ABC malam. So taifu krustpunkti ar ABC

makm atrodas uz vienasiia knijas. Trijstira ABC

virsotnes un migtie 6 krustpunkti uz ABC konta atrodas

sedba A, C]_, C)z, B, Al, A2, C, B_L, Bz.

a) pieadit, ka trijstiris C;A 1B, lidzgs trijstirim ABC,

b) pieradit, ka trijstiri A;B1C; un AB,C, ir sawa starga
vienadi.

Komisija ir 7 cilveki. lerodoties uz&di, dazi no visiem

sarokojas. Kds ir mazkais iespjamais sarokosSanos skaits,

lai no katriem trim komisijas locélem vagtu atrast divus,

kas sa@ starg sarokojusies?

. Doti 12 dazdi natuali skaitli. Katriem 5 no tiem maikais

kopigais daimais ir viens un tas pats skaitlis M. Ir zmns,
ka no dotajiem 12 skdikm var iz\eletiesx skaifus &, ka
katri divi no iz\eletajiem ir savstargi pirmskaiti.

a) pieradit, kax<4,

b) pieradit: var gadties, kax=4.



