Latvijas 65. matematikas olimpiades 3. posms
2. karta

1. Pieradit, ka dazadiem realiem skaitliem a, b un c sakariba a+b+c=0 ir speka tad un tikai tad, ja
a®+b*®+c® =3abc.

2. Uz trijstura ABC malam AC un BC uz aru ir konstrugti kvadrati ACA A, un BCB;B,. Pieradit, ka taisnes
AB, A,B, un AB, krustojas viena punkta!

3. Naturalus skaitlus X un y sauc par draudzigiem, ja Xy+1 ir naturala skaitla kvadrats. Piem&ram, skaitli 2

un 40 ir draudzigi. Pieradit: ja skaitli a un b ir draudzigi, tad eksisté tads naturals skaitlis ¢, ka vienlaikus a
un ¢ ir draudzigi, un ari b un c ir draudzigi.

4. Atrast visas funkcijas, kas definétas veseliem skaitliem un pienem veselas vértibas, tadas, ka f (1) = f(-1)
un visiem veseliem x un y izpildas

f(x)+ f(y)=f(x+2xy)+ f(y—2xy).

5. Parlamenta, kura ir n>2 deputati, darbojas k >0 komisijas. Katra komisija ir vismaz divi deputati,
neviena komisija neietilpst visi n deputati. Katrs deputats var darboties viena vai vairakas komisijas, var ar1
nebit neviena komisija. Kadai lielakajai k vértibai deputatus noteikti iesp&jams nosédinat rinda ta, ka
nevienas komisijas deputati taja neséz visi pec kartas?

2015. gada 13. marts 2015. gada 13. marts
nms.lu.lv nms.lu.lv



