
 
 

Latvijas 67. matemātikas olimpiādes 3. posma 2. kārtas 
uzdevumi 

 

  

 
Katru uzdevumu vērtē ar 0 – 7 punktiem 

 

1. Funkcijai 𝑓: ℤ → ℝ, kas definēta veseliem skaitļiem un pieņem reālas vērtības, izpildās šādas īpašības: 

a) 𝑓(0) ≠ 0, 

b) 𝑓(−1) = −1 

c) 𝑓(𝑥)𝑓(𝑦) = 𝑓(𝑥 + 𝑦) + 𝑓(𝑥 − 𝑦) visiem veseliem skaitļiem 𝑥 un 𝑦. 

Aprēķināt 𝑓(27) un 𝑓(2017). 

 

2. Doti divi nesakrītoši regulāri 𝑛-stūri 𝑃𝐴1𝐴2 … 𝐴𝑛−1 un 𝑃𝐵1𝐵2 … 𝐵𝑛−1 (virsotnes dotas pulksteņrādītāja 

virzienā). Pierādīt, ka taisnes 𝐴1𝐵1, 𝐴2𝐵2, … , 𝐴𝑛−1𝐵𝑛−1 krustojas vienā punktā! 

 

3. Atrast visus tādus pirmskaitļu pārus (𝑎; 𝑏), ka 𝑎𝑏𝑏𝑎 + 1 arī ir pirmskaitlis! 

 

4. Katrs no 10 skolēniem nopirka tieši 3 grāmatas. Zināms, ka jebkuriem diviem skolēniem ir vismaz viena 

grāmata, ko nopirkuši viņi abi. Noteikt mazāko iespējamo skolēnu skaitu, kuri visi nopirkuši vispopulārāko 

grāmatu! (Vispopulārākā ir tā grāmata, kuru nopirkuši visvairāk skolēnu.) 

 

5. Pierādīt, ka 
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