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Latvijas 75. matematikas olimpiades 3. posma uzdevumi

9. klase

Tirraksta ir jaraksta ne tikai uzdevuma atbilde, bet ari risinajums, spriedumi, apréekini, secinajumi.
Tirraksta uzdevumu numuriem jabat labi pamanamiem —izceltiem vai atdalitiem no paréja teksta.
Katru uzdevumu veérté ar 0 — 10 punktiem.
14.04.2025.

1. Ap apalu galdu séz 8 berni. Katriem tris péc kartas sedoSiem bérniem kopa ir nepara skaits
konfeksu. Pieradit, ka katram bérnam ir vismaz viena konfekte!

2. Uztrijstira ABC malas AB atlikts tads punkts D, ka AD : DB = 2 : 1. Trijstira ABC mediana
BE krusto CD punkta F. Pieradit, ka BF = FE.

3.  Bezgaliga naturalu skaitJu virkné katru nakamo skaitli, sakot no otra, var iegut iepriekSé€jam
pieskaitot vai nu 54, vai 77. Pieradit, ka $aja virkné ir skaitlis, kuram divi pédé€jie cipari ir
vienadi!

4, Dotas septinas péc aréja izskata vienadas monétas, no kuram piecas ir 1stas (tam visam ir
vienada masa), bet divas ir viltotas (abam viltotajam ir vienada masa), turklat zinams, ka viltota
monéta ir vieglaka neka Tsta. Ka ar 3 svérSanam uz sviru svariem bez atsvariem atrast abas
viltotas monétas?

5.  Uztafeles uzrakstiti visi naturalie skaitli no 1 lidz 2025. Alise un Kate spéle sadu spéli. Spéli sak
Alise, vinas gajienus veic pamiSus un katra gajiena katra meitene nodzes vienu skaitli. Spéle
beidzas, kad uz tafeles palikusi divi skaitli. Ja So skaitlu summa ir kada naturala skaitla kvadrats,
tad uzvar Alise, pretéja gadijuma uzvar Kate. Kura meitene, pareizi spéléjot, noteikti var
uzvarét?
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10. klase

Tirraksta ir jaraksta ne tikai uzdevuma atbilde, bet ari risinajums, spriedumi, apréekini, secinajumi.
Tirraksta uzdevumu numuriem jabdt labi pamanamiem —izceltiem vai atdalitiem no paréja teksta.

Katru uzdevumu vérté ar 0 — 10 punktiem.
14.04.2025.

1. Vai eksisté tadi veseliskaitlia, b,c,d, ka|la —b| + |b—c| + |c —d| + |d — a| = 20257

2. Dots vienadsanu trijsturis ABC, kuram AB = AC un <BAC = 80°. Uz malas AC atlikts punkts
E 13, ka «EBC = 30°, bet uz nogriezna BE atlikts punkts M ta, ka <MCB = 10°. Aprékinat
LAMC lielumul!

3. Dots naturals skaitlis n > 1. Katram skaitla n + 1 pozitivam dalitajam d (ieskaitot 1 unn + 1)
Petrs izdalija skaitli n ar d (ar atlikumu), dalljumu uzrakstija uz tafeles, bet atlikumi ierakstija
kladé. Pieradtt, ka uz tafeles un kladé ir uzrakstiti vieni un tie pasi skait]i!

4. Dots 5 x 5 ratinu kvadrats, kura katra ratina ierakstits skaitlis no 1 Iidz 25 (skat. 1. att.). No Si
kvadrata izgrieza 6 figlras, kas katra bija vai nu 1 X 4 ratinu taisnstlris (vertikals vai
horizontals), vai ari 2 X 2 ratinu kvadrats, pari palika viena ratina. Kads skaitlis var bt rakstits
uz S1s ratinas?

11 (12| 13| 14| 15

16 | 17 | 18| 19| 20

21 (22| 23| 24| 25

1. att.

5. Naturalu skaitli ar vismaz diviem cipariem sauksim par 1pasu, ja, nodzésot jebkuru vienu ta
ciparu, ieglst sakotnéja skaitla dalitaju. Pieméram, 120 ir 1pass skaitlis (dalas gan ar 12, gan ar
20, gan ar 10, nodzesot attiecigi 0; 1 vai 2). Atrast visus devinciparu Tpasos skaitlus, kuri dalas ar
devini!
Piezime. Gadijuma, ja péc pirma cipara nodzésanas atlikusais skaitlis sakas ar vienu vai vairakam
nullem, tad liekas nulles tiek atmestas.
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11. klase

Tirraksta ir jaraksta ne tikai uzdevuma atbilde, bet ari risinajums, spriedumi, apréekini, secinajumi.
Tirraksta uzdevumu numuriem jabat labi pamanamiem —izceltiem vai atdalitiem no paréja teksta.
Katru uzdevumu veérté ar 0 — 10 punktiem.
14.04.2025.

1. Dotas septinas péc aréja izskata vienadas monétas, no kuram piecas ir 1stas (tam visam ir
vienada masa), bet divas ir viltotas (abam viltotajam ir vienada masa), turklat zinams, ka viltota
monéta ir vieglaka neka Tsta. Ka ar 3 svérSanam uz sviru svariem bez atsvariem atrast abas
viltotas monétas?

2. Cetrstiris ABCD ievilkts rinka Iinija, ta diagonales krustojas punkta E. Uz hordam AC un BD
attiecigi atlikti tadi punkti F un G, ka AF = BE un DG = CE. Pieradit, ka punkti B, F, G, C
atrodas uz vienas rinka linijas!

3.  Divas dazadas skaitlu virknes a;; a,; ...; @025 Unby; by; ... ; bygas katra satur visus naturalos
skaitlus no 1 Iidz 2025 (katru tiesi vienu reizi), bet skait|u virkne cy; cy; ...; €025 Satur visus
para skaitlus no 2 lidz 4050 katru tieSi vienu reizi. Pieradit, ka

2 2 2
ci —4a;b, c; — 4a;b, C3025 — 4A2025b2025

> 0.
a;+bi+c a;+by+c A2025 + b2025 + C2025
4. Dots 7 X 7 ratinu kvadrats. No $1 kvadrata izgrieza 12 figliras, kas katra bija vainu 1 X 4 ratinu
taisnstdris (vertikals vai horizontals), vai art 2 X 2 ratinu kvadrats, pari palika viena ratina. Kura
vieta sakotnéja kvadrata varéja atrasties $1 pari palikusi ratina?

5. Uz tafeles sakuma uzrakstiti divi vieninieki. Viena gajiena var:
o nodzést vienu uz tafeles uzrakstito skaitli un ta vieta uzrakstit divas reizes lielaku;
o jauztafeles uzrakstitie skaitli ir dazadi (apzimésim tos ar x > y), tad nodzeést skaitli x un
ta vieta uzrakstit skaitli x — y.
Vai, atkartojot Sadus gajienus, var panakt, ka uz tafeles ir uzrakstiti skaitli a) 20 un 24;
b) 20 un 25?
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12. klase

Tirraksta ir jaraksta ne tikai uzdevuma atbilde, bet ari risinajums, spriedumi, aprékini, secinajumi.
Tirraksta uzdevumu numuriem jabdt labi pamanamiem —izceltiem vai atdalitiem no paréja teksta.
Katru uzdevumu veérté ar 0 — 10 punktiem.
14.04.2025.

1.  Pieradit, ka visam naturdlam n vértibam 227%-13"~1 4 5" dal3s ar 7.

2. Cetrstiris ABCD, kuram AB + CD = AD, ir ievilkts rinka ITnija. Pieradit, ka lenku ABC un BCD
bisektriSu krustpunkts atrodas uz Cetrstlira malas AD.

3. Pozitiviem realiem skaitliem x, y, z izpildas x + y + z = 1. Pieradit, ka

1 1 1 27
+ + >—.
xy—z+2 yz—x+2 xz—y+2 16

4. Pirmskaitli p un g ir tadi, ka p? + pq + q* ir kada naturala skaitla kvadrats. Pieradit,
ka p? — pq + g2 ir pirmskaitlis!

5. Uz tafeles uzrakstiti divi polinomi P(x) = x2 + 2 un Q(x) = x + 1. Viena gajiena llmars
izvélas kadus divus uz tafeles jau uzrakstitus polinomus a un b (a un b var bat art viens un tas
pats polinoms) un uzraksta uz tafeles kadu no polinomiem a + b, a — b vai a - b (rezultata var
sanakt ar1 nulltas pakapes polinoms, kas ir skaitlis). Vai, atkartojot $adas darbibas, vinam kada
bridi var izdoties uz tafeles uzrakstit polinomu: a) x3 + 2; b) x* + 2?
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