Profesora Ciparina klubs
2022./2023. macibu gads
2. kartas uzdevumu atrisinajumi

1. uzdevums
Dotas 16 kartites, uz katras kartites uzrakstits viens skaitlis no 1 lidz 16 (skaitli neatkartojas). DaZas kartites
jau ir pareizi novietotas (skat. 1. att.). Saliec atlikusas kartites uz pelékajiem kvadratiem t3, lai iegitas

vienadibas bltu patiesas!
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Atrisinajums. KartiSu izvietojumu skat., pieméram, 2. att.
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2. uzdevums

Lac¢plésis un Laimdota ciemojas pie Profesora Ciparina, kuram ir neparasts galds regulara sesstira forma.
Profesors Ciparins katram ir iedevis lielu saiSki ar vienadam monétam un piedava spéli ar Sadiem
noteikumiem. Katrs pamiSus uz galda virsmas liek pa monétai ta, lai tas neparklatos. Tas, kur$ nevar nolikt
moneétu uz galda, zaudé. KurS no abiem spélétajiem — Lacplésis vai Laimdota — vienmér var uzvarét, ja
Lacplésis sak pirmais?

Piezime. Regulars seSstduris ir seSstlris, kuram visas malas un visi lenki ir vienadi.

Atrisinajums. Pamatosim, ka vienmeér var uzvarét Lacplésis. Pirmaja gajiena Lacplésim janovieto monéta ta,
lai ta atrastos galda centra. Lai arl kur Laimdota novietotu savu moneétu, Lacplésim janovieto moneéta
simetriski Laimdotas tikko noliktajai monétai attieciba pret seSstlira centru. Ta Lacplésis turpina rikoties ari
visos savos nakamajos gajienos (tas ir, péc katra Laimdotas gajiena veic gajienu, kas ir simetrisks pret
sesstlira centru).

Ja Laimdota var izdarit gajienu, tad Lacplésis var izdarit tam simetrisku gajienu. Lidz ar to gajieni pietruks
Laimdotai un Lacplésis uzvares.



3. uzdevums

Tris paklaju kopéjais laukums ir 90 m2. Tos iekl3ja istaba, kuras gridas platiba ir 60 m?, nokl3jot visu istabas
gridu. Zinams, ka tie$i divas kartas paklaji noklaja 12 m? no istabas gridas. Cik lielu gridas platibu noklaja tiesi
tris paklaji? (Paklaji netika loctti, [1dz ar to ar vairak par trim paklaju kartam grida nekur nav noklata).

1. atrisinajums. leklasim istaba vienu pilnu paklaju slani (60 m?). Mums atliek 90 — 60 = 30 m? paklaju,
kas nosedz 12 m? viena karta un kaut kadu daudzumu divas kartas, kas mums jaaprékina. Tatad $im divam
kartam ir iztéréts 30 — 12 = 18 m? paklaju, un $is dalas laukums ir 18 : 2 = 9 m?2. Tatad tris pakl3ji reizé
noklaj 9 m? gridas.

2. atrisindjums. T3 ka 12 m? gridas tiek noklats ar diviem paklajiem reizé, tad kopa tiek izmantoti
12 - 2 = 24 m? paklaja. Tatad pari paliek 90 — 24 = 66 m? paklaja, kas parklaj gridu viena vai tris kartas. Ar
66 m? paklaja ir noklats vél 60 — 12 = 48 m? liels gridas laukums. Ja visi 48 m? gridas tiktu noklati ar vienu
paklaju, tad pari paliktu 66 — 48 = 18 m? paklaja. Ta ka 18 m? paklaja tomér ir noklati uz gridas ka otra un
tresa karta, tad ar tris paklajiem reizé ir noklati 18 : 2 = 9 m? gridas.

4. uzdevums
Guna uz tafeles uzrakstija kadu skaitli. Péc tam atnaca Emils, sareizinaja visus Gunas uzrakstita skaitla
ciparus, nodzésa Gunas skaitli un ta vieta uzrakstija ieglto reizinajumu. Tada veida Emils darbojas, kamér uz
tafeles bija uzrakstits viencipara skaitlis.
a) Kads skaitlis beigas ir uzrakstits uz tafeles, ja Guna uzrakstija skaitli 1467827
b) Vai Guna uz tafeles var uzrakstit tadu Cetrciparu skaitli, kuram visi cipari ir dazadi, lai aprakstita procesa
beigas Emils iegltu skaitli 67
c) Kads ir lielakais skaitlis, kuram visi cipari dazadi un ko Guna var uzrakstit uz tafeles, lai Emils neiegltu
skaitli 0?
Atrisinajums. a) Beigas uz tafeles ir uzrakstits skaitlis 0, jo

1-4-6-7-8-2= 2688,

2:-6-8-8=768,

7-6-8 =336,
3-3-6=54,
5-4 =20,
2:-0=0.

b) Ja, pieméram, Guna uz tafeles var uzrakstit skaitli 1347, jo
1-3-4-7 =84,

8-4=32,

3-2=6.
c¢) Ja sakuma Gunas uzrakstitais skaitlis satur ciparu 0, tad beigas uz tafeles uzrakstitais skaitlis ir 0. Tatad
sakuma uzrakstTtais skaitlis nesaturés ciparu O.
Ja sakuma Gunas uzrakstitais skaitlis satur ciparu 5 un kaut vienu para ciparu, tad beigas uzrakstitais skaitlis
ir 0. Tatad, ja beigas Emila uzrakstitais skaitlis nav 0 un sakuma Gunas uzrakstitais skaitlis satur ciparu 5, tad
taja nav vairak par 5 cipariem (1, 3, 5, 7, 9). Apskatisim, vai varam iegit skaitli ar lielaku ciparu skaitu, kuram
visi cipari ir dazadi un kas nesatur ne ciparu 0, ne ciparu 5.
Apskatam skaitlus ar 8 cipariem (tadus, kas nesatur ciparu O un 5). So skaitlu ciparu reizinajums ir
1-2:3:4-6-7-8-9=72576, talak iegistam reizinajumu 7-2-5-7 -6 = 2940. Tatad beigas uz
tafeles uzrakstitais skaitlis batu 0, kas neatbilst uzdevuma nosacijumiem.
Apskatam septinciparu skaitlus atbilstoSi nosacijumiem. Lai iegltu péc iespéjas lielaku skaitli, izmantosim
visus ciparus, iznemot 2, jo no cipara 1 iznemsanas reizinajums nemainisies. Tada gadijuma skaitla ciparu
reizinajums ir 1-3-4-6-7-8-9 = 36288, bet ta ciparu reizinajums ir 3-6-2-8-8 = 2304, tatad
beigas uz tafeles uzrakstitais skaitlis bttu 0, kas neatbilst uzdevuma nosacijumiem.



Apskatam septinciparu skait|us atbilstoSi nosacijumiem, kuru pieraksta netiek izmantots cipars 3, lai iegutu
péc iespéjas lielaku skaitli. Ja Guna uz tafeles uzraksta tadu skaitli, tad beigas Emils uz tafeles bis uzrakstijis
skaitli 6, jo

1-2-4-6-7-8-9=24192,

2-4-1-9-2 =144,
1-4-4=16,
1-6=6.

Tatad Emils neiegust skaitli 0 un lielakais iesp&jamais skaitlis, ko Guna sakuma var uzrakstit uz tafeles, ir
9876421.

5. uzdevums
Dots komplekts ar pieciem pentamino (skat. 3. att.). No Siem pentamino var salikt simetriskas figtras (figlrai
var bat caurumi). Uzzimeé divas simetriskas figlras, kuras var salikt no visiem dotajiem pentamino!
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3. att.

Atrisinajums. Pieméram, skat. 4. att., kura redzamas figlras ir simetriskas pret melno taisni. Vairak figlru
var iegut, parvietojot kadu pentamino kada no figiram.
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Uzdevumi 8. un 9. klasu skoléniem

6. uzdevums

Uz tafeles uzrakstiti visi naturalie skaitli no 1 lidz 2022. Undine un Hugo pamisus dzes no tafeles pa skaitlim.
Spéle beidzas, kad uz tafeles uzrakstiti tikai divi skaitli. Spélétajs, kas saka pirmais, uzvar taja gadijuma, ja
abus skaitlu summa dalas ar 3. Pretéja gadijuma uzvar otrs spélétajs. Kurs no abiem spélétajiem — Hugo vai
Undine — vienmér var uzvarét, ja Hugo sak pirmais?

Atrisinajums. Pamatosim, ka Undine vienmeér var uzvaréet. Ta ka uz tafeles ir uzrakstiti 2022 skaitli, tad tos
varam sadalit paros (n,2023 — n), kur n pienem naturalas vértibas no 1 lidz 1011. Varam ievérot, ka abu
skaitlu summa vienmérbusn + (2023 — n) = 2023. Lai kadu skaitli x Hugo nodzéstu, Undine varés nodzést
skaitli 2023 — x. Sadi rikojas, lidz paliek pari divi skaitli, kuru summa bis 2023, kas nedalas ar 3.



7. uzdevums
Koknesis uz spélu vakaru izlemis atnest cienastu — mandarinus. Tirgl vins nopirka maisu ar 80 mandariniem.
Dazi no mandariniem bija lieli, un dazi bija mazi. Kopuma zinams, ka jebkuru divu mandarinu masa neatskiras
vairak ka 3 reizes. Koknesis ir nodomajis sadalit Sos 80 mandarinus 20 viesiem, katram iedodot 4 mandarinus
ta, lai sadalijums bitu péc iespéjas godigaks un visiem tiktu l1dzigs cienasts (péc masas). ligi domajis, ka to
izdarit, vin$ paprasija padomu Profesoram Ciparinam. Profesors apgalvoja, ka $os mandarinus var sadalit
grupas pa 4 ta, lai jebkuru divu mandarinu grupu masa neatskiras vairak ka 1,5 reizes. Pamatot, ka to var
izdarit.
Atrisinajums. Vispirms sakartosim mandarinus augosa seciba péc to masas. Tad visvieglako mandarinu
saliksim viena pari ar vissmagako mandarinu, péc tam nakamo vieglako mandarinu ar nakamo smagako
mandarinu. Sadi turpinot varam izveidot 40 parus.
Pamatosim, ka neviens paris nav vairak ka divas reizes smagaks par jebkuru citu pari. Ja apskatam jebkurus
Cetrus sakartotus mandarinus, a < b < ¢ < d, tad, saliekot parivieglako ar smagako, tasir, a ar d, ieglistam
a+d<a+3a=4a=2a+2a<2b+2c=2(0b+c).
Lidzigi, ja saliek part nakamo vieglako un smagako mandarinu, tas ir, b un c, ieglistam
b+c<3a+d=2a+a+d<2a+2d=2(a+d).
Tagad Sos 40 parus varam sakartot augosa seciba un atkal pielietot stratégiju, ka smagako pari saliek viena
grupa ar vieglako pari, iegustot grupu ar 4 mandariniem. Tadéjadi ieglsim prasito 1pasibu, ka neviena grupa
ar 4 mandariniem nav smagaka vairak ka % reizes par jebkuru citu grupu. Pieradisim to, izmantojot tikko
pamatoto 1pasibu, ka neviens paris nav vairak ka divas reizes smagaks par jebkuru citu pari. Ja, pieméram,
e < f < g < hir mandarinu pari un més saliekam viena grupa e ar h un f ar g péc aprakstitas stratégijas,
tad noteikti h < 2e un f < 2e. No $i tad varam spriest, ka
e+h£e+2e£36§%(€+e)sg(f+g).

Lidzigi art ieglstam, ka

3 1 2 3
f+g§2e+g§2e+h£ze+(ze+§h) Sz(e-l-h).
Tatad secinam, ka ar aprakstito mandarinu sadaliSanas stratégiju ir pamatots Profesora Ciparina minéjums,
ka mandarinus var sadalit grupas pa 4 ta, lai neviena grupa nebUtu vairak ka ; reizes smagaka par jebkuru

citu grupu.



