2012./2013. racibu gads
1. nodarbibas uzdevumu atrisirajumi

1. Atbilde: Kuka Skudru pznisir divas reizes @tgaka nek kika Cielaviza.

Sniegsim divus ris@Banas veidus.

1. risinajums. Apzimésim vienas ftkas Skudru @zniscenu arP, kikasKristine cenu arK, bet
kukasCielaviza cenu — atC.
Apgalvojumu ,tiis kikasSkudru pgznismaks tikpat, cikcetras kikasKristing’ pierakstsim:
PPP= KKKK.
Apgalvojumu ,divas kkas Skudru pznis maks tikpat, cik vienaCielaviza un divas
Kristtneskopa” pieraksisim: PP = CKK.
Pirmas vieradibas kreisaj pus, atbilstoSi otis vieradibas sakabai, PP aizstisim ar CKK,
iegustot sakabu PCKK=KKKK. Ta ka alam pu€m kopgs ir KK (jeb alas puss divreiz
pieskaitta kiikas Kristine cena), tad viettibas patiesums nemasies, ja SOKK no atam
pugm atmetamiedistot: PC = KK.
Lidzgi vieradibas patiesums nemasies, ja abm pugm pieskaiisim C; to izdarot, iegstam
vienadibu PCC = CKK.
Atkal izmantosim otro uzdevuirdoto sakabu un aizstsim CKK ar PP, iedgistotPCC= PP.
leverojam, ka abs vieradibas puss ir kopags P, tapec, to atmetof iegistam CC=P, no
kurienes secam uzdevum prasto sakaibu: viena kika Skudru @gznis maks tikpat, cik
divas kikasCielaviza.

2. risinajums. Uzdevumu var viegli atrisit, ta nosagjumu pierakstot ar viéaaojumu sistmu:

3p=4k
D),
2k+c=2p

kur p — kiikasSkudru pzniscenak — kiikasKristine cenac — kilkasCielaviza cena.
Pareizirasim pirnma vienradojuma abas puses ar skaitli 2, bes eienadojuma abas puses — ar
3, fadgjadi iegastot
6p =8k

{ek +3c=6p
AtbilstoSi sisEmas pirmajam vieidojumam, ot vieradojuma laba pus esoso f aizsijam
ar &, iegistot sakabu 6k + 3c =8k . No vieradibas abm pugm apemot & (jeb parnesoték
uz vieradibas labo pusi), iggtam, ka3c = 2k.
Vienadojumam abm pugm pieskaiim c:

3c+c=2k+c un

4c=2k+cC
levérojam, ka vieadojumu sistma (1) no oth vieradojuma var secit, ka X + ¢ vienads ar
2p, tapec jau iegita sakatba parvérSaspar 4c=2p. Vienadibas abas puses izdalot ar vienu
un to pasu skaitli 2, iegtam, ka2c= p, no kurienes aregistam uzdevuma atbildi:uka
Skudru @znisir divas reizes atgaka nela kika Cielaviza.

2. Lai skaitlis daitos ar 15, tamapals gan ar skaitli 3, gan ar 5. Tuiklja skaitlis dals ar 5, tad
pedejais @ cipars ir O vai 5. Mekta palindroma pdgjais cipars nevar it O, jo tad ar ta
pirmajam ciparam idtu jabat O, kas f[tu pretrum ar nosagumu, ka amekk seSciparu
palindroms.

Tatad mumsgmekk lielakais seSciparu palindroms, kura pirmais @dgpais cipars ir 5 un kurs
daks ar 3. Liedkais $ids seSciparu skaitlis var tikt uzraitstforma 59aa95, kura — cipars.
Atcergsimies natuila skaita pazmi dakiSanai ar 3: natéls skaitlis dais ar skaitli 3 tad un tikai
tad, ja & «ciparu summa das ar 3. legta skaila ciparu summa ir
5+9+a+a+9+5=18+10+2a=18+2(5+a). Ta ka 18 jau dals ar 3, tad, lai summa
18+ 2(5+a) dalfitos ar 3, ar 2(5+a) jadaks ar 3. Sis reizijums dads ar 3 tad, ja iekas
esod izteiksme das ar 3. No visiem cipariemaka vertiba der skalt 1; 4 un 7. B ka mums
janosaka lietkais seSciparu skaitlis, teml= . Tatad uzdevura prastais skaitlis ir597795
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3. Katrs prgajiena daibnieks i2d pusi no zupas iepakojuma, treEdao saitu iepakojuma un
ceturto d@u no Sokaides kema porcijas. #tad katrs prgajiena daibnieks ir izdis
(6 (4 1(3
% +% +% :E no visiem pg@rtikas iepakojumiem. Tad pavisam kopr izesti 1—3-n
partikas iepakojumi, kun — koggais irgajiena daibnieku skaits.
Ta ka dots, ka kopjais izlietoto iepakojumu skaits ir 156, varam izl vieradojumu:

1—3n =156,
12

no kurienesn = 1—2 -156=144.

Tatad [@rgajiena piedaljas 144 dalibnieki.
4. Atbilde: Taisnba ir Dacei; vieadojumam ir divi atrisigjumi: a=12, b=2 un
a=144,b=4.
Atrisin ajums.
leverojam, ka vieadojuma lala puse ®° ar jebkuim natugla skaita b \ertibam vienner bas
natugls skaitlis (natuglu skaitli kapinot kvadita, iegist natuglu skaitli).
Tatad af vienadojuma krei8s puses &rtibai ir jabat natuilam skaitlim. Sadam to reiziritajos,
iegistot 5a—ab=a(5-b). Ta ka reizimatajs a ir natusls skaitlis, tad ariekavis eso3ajai
starpbai jabat natuélam skaitlim. Tas iesjpams tad, ja skdi b vértiba negrsniedz 4 (jeb
b<4). Tapec iesgjamascetras skala b veértibas: 1; 2; 3 un 4. Apskatm katru no am
atseviki:
e Jab=1 tad iegstam vieadojumu (5-1)a=9-1°, tatad 4a= 9. Redzam, ka 3im
vienadojumam nav atrisipumu veselos skdiisa.
e Jab= 2 tad iegistam vieadojumu (5-2)a=9-2?, tatad 3a= 36un a= 12 legistam
vienu no atrisisjlumiem:a=12 b =2
e b=3, tad iegistam vieadojumu (5-3)a=9-3, tatad 2a= 81 Redzam, ka arim
vienadojumam nav atrisipumu veselos skdiisa.
e b=4, tad iegistam vieadojumu (5-4)a=9-4?, tatad a= 144 ledgistam otru
atrisimajumu:a=144b =4
Jau ieprieks piadijam, ka apskatas b vertibas ir viefigas iesgjamas, Gtad ieditas ir vierigas
uzdevuma atbildes.
5. Apzimgjam lenka ZAMP lielumu arx (skat. 1. m.). Ta ka dots, kaAM = AP, un trijstirt pret
vienadam mabkm atrodas vieadi lenki, tad ZAPM = ZAMP = x.
Lidzgi apamgjot ZCNP=y, no maluNC unCP vieradibas izriet, ka/CPN= Z/CNP=y.

Ta ka punkti A, P un C atrodas uz vienas taisnes, tad\PC=180; tapec x+ y+40°=18C,
no kurienesx+ y =140.

Izmantosim to, ka katram trijgim visu tis lenku summa ir 180 Tapec varam izteikzBAC un
ZACBlielumu: Z/BAC=180(-2x un ZACB=180C-2y.

Savukirt ZABC=180- Z/BAC- ZBCA. levietojot vieadiba izteiktos ZBAC un ZACB
lielumus, iegistam:

/MBN = Z/ABC=180 — (180 - 2x)— (180° - 2y) =
=180° -180° + 2x—180° + 2y =
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=2X+2y-180C¢ =
=2(x+y)-180°
levietojam iekais ieprieks izteiktox uny summas &rtibu, iegistot
ZABC=2-14¢-180 =
=280 -180C =
=100

6. a) Ta ka katra doi puzles gabafia laukums ir 8 tinas, tad fis gabalju veidofi taisnsiira
laukumam jbat 3-8= 24 ritinas. lespjamie taisndtra malu garumi var i 1x24, 2x12,
3x 8, 4x 6 ratinas.

Noteikti nevar salikt taisnsti ar izmeriem 1x 24, jo visu puzles gabalu garums un platums ir
lielaki neka 1 ritina; af taisnsiri ar izmeriem 2x12 salikt nevar, jo tikai divu figrinu platums
ir divas ftinas, bet nepiecieSams izmantas tfigirinas. Patgvigi var parliecinaties, ka ar
taisnstiri ar izmeriem 3x 8 salikt nevar.

Tris piengrus, K var salikt taisnsiri ar iznmeriem 4x 6 ritinas, skat., 2.im.

(2). 3), (1) (5), (8), (1) (5). (4), (7)

2.2im.

b) Vairakus piengrus, ka prasto var izdait, skat., 3. mm.

U :—,—: THHH H=

iy I

Uryry [ il =iy

(1) & () (2) & (5) 1) &(2) (2) & (5)
3.Zim.

c) Vairakus piengrus, ki prasto var izdadt, skat., 4. mm.

IR
|
1 J 1
D). (2). (4), D). 3, (4), (2), 3), (4,
(M. (8) 5). (1) ®). (1)
4.2im.
Atbildi patstavigajam treninpam dotajam uzdevumam skat. 50z

i

In

5.Zim.

7. a)lzmantojot uzdevumdoto darlbasV defiriciju, ap€kinam 2V5= 2+5 _ 7

1+2-5 11°
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b) levérojot darhibu setbu, vispirms agpkinam ieka\as esoss izteiksmes &rtibu:
(w2va=| 12 v3-[3lva-1va= 13 _q.
1+1.2 3 1+1-3
Piezme Var pieadit, ka katram nenegaam skaitlimb, izteiksmeslVb vertiba ir vierada ar

1. Patiesm, Vb= -2 _1+B_,
1+1-b 1+b
c) lzsakim 2Vx , izmantojot doto datbas defifciju:
2VX = 2+ X :
1+ 2x
Tatad 2+ X =§.
1+2x 7

Ta ka algebriskis ddas saugja 1+2x Vértiba visiem pigaujamajiemx nav 0 (dariba V
definéta tikai nenegatiem skaitiem), tad, vieAdojot abu vieAdojuma puSu sagjs,
iegistam 7(2+ x) = 51+ 2x), no kurienesalak 14+ 7x=5+10x un 9= 3x, tatadx = 3,
8. Viens piengrs, ka var izskatties kokis, ar kuru var aiztaisvisus tis uzdevura dotos caurumus,
pamdits 6. zm.; atela korkis redzams no trim pés.
Pagriezot kdyi, ka pa@dits a) gaguma, var aiztaigt krustveidacaurumu; pagriezot kkr, ka
paadits b) gagjuma, var aiztai#t taisnstira veida caurumu; pagriezot kar ka paiadits c)
gadjuma, var aiztaigt apdo caurumu.

9. Uzdevuna pragto var izdait diezgan vien&rSi — vispirms visi draugi autoniad ieliek vdas
ma3nu, un divi draugi kopar vdas mamu aizbraucitlz davoklim. Tur viens no wiiem izkapj,
bet otrs — aizbrauc pak&reSajam draugam. Kadiarini ir aizbraukuSi uz dxokli, visi tris
draugi izcé velas masu un nogda to davokli.

10.Viens no uzdevuma atrigijumiem ir &ds (tabulas augSnoradits trauku tilpums, zeak —
sakotngjais piena daudzums, bet Katiakamaf rinda — piena daudzums kattrauka péc katras
darlabas):

801 801 51 41
80 80 0 0
75 80 5 0
75 80 1 4
79 80 1 0
74 80 0 1
74 80 5 1
74 80 2 4
78 80 2 0
78 76 2 4
80 76 2 2

Tatad no vienas kannas piepildd krizi, tad no ds garlej pienu 4l kraze. Pec tam 4l krazes
saturu ielej atpakakanra u.t.t. Tas viss ir viegli izdams. Pieersiet uzmarbu divam pedéjam
aspatigapm opeacijam: 4| krizi pielej no otras kannasgp tam tdz augSai piepilda pirmo
kannu.



2012./2013. racibu gads
2. nodarbibas uzdevumu atrisirajumi

1. Atbilde: Spiditis nevags izpildit Skopua prasbu.
Risinajums. Dota skaifa ciparu summa ir 5. Zims, ka 5 nedat ar 3. htad ar dotais skaitlis
nedaks ar 3.
Triju péc kartasnemtu veselu skdit summaSdaks ar 3:
S=n+(n+1)+(n+2)=3n+3=3n+1).
AT triju pec kartaspemtu veselu skdit reizirsjums R= n(n+1)(n+2) daks ar 3. Pieidisim to.
Apskatsim skaitan iesggjamos atlikumus, dalot ar 3:
e Jandaks ar 3, tad ar @aks af reizinajumsR.
e Jan, dalot ar 3, dod atlikumu 1, tacht 2 daks ar 3 unapec aff R daks ar 3.
e Jan, dalot ar 3, dod atlikumu 2, tadt 1 dahs ar 3 un arR daks ar 3.
Ta ka n vai nu daids ar 3 bez atlikuma, vaiiadod atlikuna 1 vai 2, tad esam apskasi visus
iesgEjamos gagumus.
Tatad ganS, gan R dahs ar 3. Bpeéc varam izteikt S=3-k un R=3-m, kur k un
m — veseli skalt. Tad starfba S—R=3k-3m=3(k-m) af daks ar 3. & ka dotais skaitlis

nedafis ar 3, bet mekjamo skailu starpba noteikti das ar 3, tad Skopa prasbu izpildit
nevar.

2. Apzimesim arS uz katras taisnes esoStstskaiju summu, un ar burtiem relidz j apZmésim
aplisos ierakstos skailus, kK paidits 1. Zm.

1.Zm.
leverojam, ka skalt a, b, ¢, d sastopami pavisam uZdrtaisem, bet visi @argjie — katrs tieSi uz
vienas taisnes.dpéc, saskaitot uz visn sedm taisrem uzraksito skaifu summas, iggstam
a+b+c+d)+(e+ f+g+h+i+j)=6S jeb
2a+b+c+d)+(a+b+c+d)+(e+f+g+h+i+j)=6S. (1)
Visu desmit skalti no 1 1dz 10 summa ir 55, t.i.,
(a+b+c+d)+(e+ f+g+h+i+j)=55.
Tad vieradibu (1) varam frraksit
2(a+b+c+d)+55=68S.
leverojam, ka skaitlis 55 ir népa skaitlis, bet2(a+b+c+d) un 6S — pira skaiti. Esam
ieguvusi pretrunu apéc uzdevura prasto izdait nav iespjams.

3. Astonus nogrieaus & uzzméet var (skat. 2.m.).

2.2Im.

Septhus nogrieaus & uzamet nevar, pat ja to garumiahu dazdi. Tatu piepemsim, ka to var
izdaifit. Ta ka, pec noteikumiem, katram nogrieznirakjusto 3 citi, varam sask#itto veidotos
krustoSafs punktus: 3 krustpunktu veido%arpiedais 1. nogrieznis, 3 krustpunktu -—
2. nogrieznis, ..., 3 krustpunktu — 7. nogriezpayisam iegstam 21 krustosSas punktu. Tau
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katru divu nogriegu a un b krustoSaas te ieskaita divas reizes: krustos@s) kuhs piedais
nogrieznisa, un krustoSais, kugs piedais nogrieznisb. Tatad rezulita batu jaiegiast pra
skaitli, tatu ieguam nepara skaitli. $ pretruna &da, ka 8kotrgjais pieémums bijis nepareizs
un 7 nogrieaus pragaja veida uzamet nevar.

4. Kad Didzis bija veicisl jeb 4 visas distances, Raivis jau bija vei is—1 —l: > 1=£
6 24 6) 8 6 8 24

visas distances.atad Raivjaatrums ir 1747 reizes lieiks neki DidZa atrums. Didzim ¥l bija
jﬁskrien% visas distances, betpa €incensim — tikai% distances. dtad, lai Didzis vadtu
finiSet vienlaikus ar Raivi, viam gskrien aratrumu, kas 5 reizes lighs nek Raivjaatrums, t.i.,
5 reizes lieitku neka 1747 no DidZa 8kotngja atruma. Tatad Didzim j‘askrien%5 reizesatrak nela
sakuma.

5.Visam trim trapeém kop ir 12 virsotnes. Savienojot divas trapeces akopgitas figaras
virsotnu skaits samaziis vismaz par 2. apec lielaka iesggjama n vertiba ir 12—2-2= 8. Ta ka
iegatajai figarai jabat daudzgirim, tadn ir vismaz 3. Pierus katrain vértibai no 31dz 8 skat.

3. Zim.
SITEA
n=3 n=5
n=7
n==6
3.Zim.

6. Izliekta piecsira visu leku summa irl8C-(n—2)=180-(5-2)=540. Ja piecstrim CDEFG
(skat. 4. mm.) visi lenki ir vienadi, tad katrs lekis ir 540° :5=108" liels.

4.zim.
Pieladisim, ka AAEF ir viemadsanu. Patiesm, Z/AEF =72°, jo tas ir piecsiraargjais lenkis. Ta
ka AB||DC, un ZEAF ar ZEDC ir iek&jie Serslenki, tad ZEAF=180"-108=72°.
Trijstart pret vienadiem lepkiem atrodas viesdas malas,apeéc AF =EF . Tatad AAEF ir
vienadsanu.
Lidzgi iegastam, ka arABGF ir vienadsanu un ipec BF =GF .
Bet tad AB=AF+FB=EF+FG=DC+DC=2-DC (jo regufira piecsira visas malas ir

vienada garuma). dpec DC = % -AB=30cm.

7.Skaitlis dafis ar 8 un 9. Ttad & ciparu summai adaks ar 9. Ciparu summa ir
4+2+4+a+b=10+a+b. Tatad vai nua+b= 8 vai ai a+b=17 (jo 0<a<9 un
0<b<9).
Aplikojam gadumu, kad a+b= 8 lewrojam, ka triju pdejo ciparu veidotajam skaitlim
jadalas ar 8 (jo42a4b = 42000+ adb, un gan42adb, gan 42000 das ar 8). Rrbaudot iesgjas
a=0,1...,8, iegastam 2 atbildes: 1a= ,00=28;2) a=8, b=0.
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Jaa+b= 17 tad vai nua= 9un b= 8, vai af a=8 un b= 9. Parbaudot redzam, ka neviena
no §m iesjam neder.

8. Apzimésim taisndgira malu garumus acuny. Tad viefigais nosagums, kas dots uzdevuanir
2x+ 2y =xy; bez tanx uny jabit veseliem skajiem. Sos nosagimus apmierina, piednam,
vertibasx= 4 y=4,kaaf x=3, y=6.

Ta ka mums nav neddu noteikumu, kas dotu iegp izveléties kidu no $m divam atbilcem (bez
tam pastv iesgja, ka ir ar citasx uny vertibas, kas apmierina uzdevuma na@jsawcu), tad
taisnstira iznmerus noteikt nevar.

Noskaidrosim visus ieg@amos &das istabas gtas izngrus.

Vienadojumu 2x+ 2y =xy var izteikt forma x(y—2):2y. Ta ka x>0 un y> 0, tad ar

y—2>0;un x=%. Acimredzot taisnsta izreri var bit jebkuri skaili x uny, kur y> 2 un
o
y—2
Pagdisim, ka atrast visus vierdojuma atrisiBjumus naturalos skaifos Vienmadojumu var
parrakstt an forma (x—2)y—2)=4. Skaitli 4 var sadal 2 natuglu skaifu reizirgjuma tikai 3
veidos: 4 1, 2- 2, 1- 4. Attiedgi iegistam &das iespjas:
X—2=4 X—2=2 X
y—-2=1 y—-2=2 y
Rezulfta ir 3 atrisirgjumi: x=6 uny=3; Xx=4 uny=

_2=
_2=
4; x=3 uny=0.

9. a)No nosagumiem (3) un (5) secam, ka Krisine €z ko ar Lindu. Bet tad no nosgama (1)
izriet, ka Paticijai jastz kopa ar Sandru. dpec no nosaguma (4) seciam, ka Reate €dés koa
ar Annu. Tad atliek, ka Jdsei jascz ko ar Nikolu.

b) AtbilstoSi nosaumam (4), Refite un Nikola ne& pie viena solaatad Refte €z sola vidi
un pa labi no vwias — Sandra (6. nosac.). listam &du izkartojumu pie viena no soliem:

\ | Remite | Sandra |
Ta ka Justne grib §dét blakus vai nu Nikolai, vai Annai (1. nosac.), taga noteikti ne&z pie
&l paSa galda. Savait no 2. nosaguma izriet, ka arKristine €z pie otra sola. ftad Jughei
jasez blakus gan Krishei, gan arNikolai vai Annai, fipec vina €2 otra sola vigja vieta. Tatad
Sobid izkartojums pie otra sola ifagds:

| Jusine | Kristne |

Ta ka Rerute nelas €dét blakus Nikolai (4. nosac.), tadna £z pie oth sola (tiek iegrots ar
1. nosagums), bet tad Annagz pirma sola kreis&f mak (tadgjadi tiek apmieriats af 3. un
5. nosac.).
Esam ieguvusSialu izkartojumu pie galdiem (viegligzbaudt, ka visi nosagumi tiek ieveroti):

| Anna | Reate | Sandra

| Nikola | Jusine | Kristne |

10.Uzdevuma nosajimus var attlot ar 5. Zm. doto diagrammu.



5.Zim.

Ar tum&kajam linijam apvilktie apiSi noada uz spoku uzveéblu: apiti ierakstta pirma zime
rada, vai dziedoSais spoks dzied vai kluset ot — ka izturas smejoSais spoksa,Tpieneram,
aplitis A atbilst sivoklim, kad abi spoki ir trokgaini. Skaidrs, ka pavisam iegami 4 stvoKii.
Atkariba no darflbam ar&rgelem un sveci, spoku izte$aris mairis. Ss izmanas diagramm
atspogiojas ar bultham. Bultinu vida esoSdjs aptSos ierakstas 2zmes fda, kKadam darlibam
arérgelem un sveci atbilstidultina: pirma zZime ada, vaiérgeles skan vai@) otra Zzime — svece
deg vai B. Ta, pieneram, bultha, kas iet no C uz Aada, ka gagjuma, ja kadas mirites laild
dziedoSais spoks dzigits, bet smejoSais spoks kéjis un érgeles nav skajusas, bet svece
degusi, tad #koss minites laiki abi spoki atkal trokgos.

Diagramma izveidota, pamatojoties uz uzdevuma koteos doto inforraciju par spoku
iztureSanos: padits, kadas izmaias notiek ka# stavokli, kas atbilst vienam no 4 iegamiem
spoku iztugsaras veidiem, ja veic jebkuru no 4 igg@mam darlibam ar sveci urergelem. No
katra sivokla A, B, C, D, kas atbilst vienam no i€gmiem spoku iztwsSaras veidiem, jiziet 4
bultinam (bultipas, kas iziet no vienaasbkla un nogk viera cita stvokli, var ar apvienot,
bultinpas vidi esoSd apliti ierakstot abagrgelu un sveces atoklu kombiracijas, kuam tas
atbilst).

Pec uzdevuma noteikumiem, pasm@gas stivoklis atbilst apitim A, bet pa diagrammas buliim
mums anorek un gapaliek apiti D. Acimredzot to var paikt, ejot, piendram, no Auz C, no C
uz D un @c tam visu laiku prejot no D uz D pa buliu, kas uzuncta ar @rtrauktu iniju.
Atceroties, ko n@da Zmes apios bulthu vida, redzam, ka to var pakt, piengram, ar 8dam
darlibam: paSreizjas minites laikh nedara neko (bulia, kas iziet no A un atbilst,,—, noveds
apliti C), pec tam vienu minti jaskanérgelem, nedegot svecei (buifa, kas iziet no C un atbilst
»+ =", noved apitt D), bet @c tamérgelem jaapklust unjiedegas svecei (bul, kas iziet no D
un atbilst - +, visu laiku atgriezas D).



2012./2013. racibu gads
3. nodarbibas uzdevumu atrisirajumi

1. Atbilde: 4940+5940=10880.
Risinajums: Ta ka G ir parnesums, kas veidojas, saskaitot divus ciparus,Gadl. Ta ka
summaA+ A beidzas ar ciparA, tad tas ir iespams tikai tad, jaA= OTatad rikamap ira
parnesumu nav, t.i.,, summds+ T pedgjais cipars iM; tapec M ir para cipars. Saskaitok + T,
parnesumu Akamaj Skira nav, pretja gadjuma rodas pretruna ar to, ka sumriar E +1, kas
ir nefara skaitlis, beidzas aag ciparuM. Tapec 2T <10 un iesgjamas T vertibas ir 2, 3 un 4.
Parbaudsim visus So gagumus:
e JaT=2,tadM =4 un E= 7; bettad arB ir jabat 7; rodas pretruna.
e JaT=3tad M= 6un E=8; bet tadB ir jabut 6; rodas pretruna, jo jau ieguw, ka
M =6.
e JaT=4,tad M = 8un E=9; tada gadjuma B ir jabut 5 un iegistam viemgo atbildi:
4940+ 5940=10880.

2.Uzdevuna prasto var izdait, piengram, ka pa@dits 1. Zmgjuma.

1.Zim.

3. Atbilde: Ziemdpola dzivo 20 fkisi.
Risinajums: Apzimésim ar n rikiSu skaitu. & ka katru dienu katrs tikitis izteica vienu
komplimentu, tad kopumtika izteikti 7 komplimenti. No otras puses, r¥as laika katrs
rakitis saéma divus komplimentus un Ziemastku vedatis — simts komplimentuatad kogjo
nectla izteikto komplimentu skaitu var izteikt 1arka 2n+ 100. legstam vieadojumu
7n=2n+100, no kurienes = 20.

4. Atbilde: Buratino ieguval8% :
Risinajums: Apskatsim Malvines uzdoto risiftBanas gaitu.d kartas veicaris darlibas ,izdali
ar 8” un ,reizini ar 6” aizgisim ar darkbu ,reizini arg jeb%”. Ja, veicot So reiziasanu, iegtu
daskaitli, tad, no @ apemot 9, ar iegitu ddskaitli. Bet rezulitam pbut pirmskaitlim (&tad

veselam skaitlim). dpec, reizinot arz Buratino bija fiegust vesels skaitlis, kas tustlamn daks

. 3 o ‘e I N
ar 3 (reizinot arz, skaittaja esoSais trijnieks nevar jgsamaties”). Tad ar pec ahemsSanas

skaitlis daisies ar 3. Vietgais pirmskaitlis, kas dad ar 3, ir pats skaitlis 3.afad, ja Buratino

butu visu izdadjis pareizi, tad rezuita vin$S ieditu 3.

Veicot Malines uzdais darlibas apgrieatkartiba, pakapeniski iegistamképajumu skaitu:
(3+9):6-8-7=9.

Bet Buratino tad ieguva skaitfd-7 - 8):6+ 9= 18% .



5. Uzrakstsim pirmos Eiara ieditas virknes locelus:

1. virknes loceklis:x, = L1 -1,
1-2 -1
2. virknes loceklis:x, = 1 =i =l;
1-(-1) 1+1 2
: : 1 1
3. virknes loceklis:x, = —{=71" 2;
1-= =
2 2
4. virknes loceklisx, = 1 -1.
1-2 -1

levérojam, ka virknes ceturtais loceklis ir visgs ar virknes pirmo locekliatad virknes piektais
loceklis hus vierads ar virknes otro locekli u.t.t.afad virknes locek atkartosies ik @gc tris (t.i.,

virkne ir periodiska ar periodu 3).

Tatad Eirara iegita virkne ir: 2; -1;%; 2; -1, %; 2, -1;%; .

Ta ka virknes periods sast no 3 skaiiem, nepiecieSams noskaidrot, cidg periodu pavisam
ietilpst Eirara uzrakstaja 2012 skaius garaj virkné. Ta ka 2012=3.670+ 2, periods
atkartojas 670 reizes un diviedgjie virknes locek ir 2 un -1. Tatad pavisam virké skaitlis 2

atkartojas 671reizi.

Aprekinasim summu tiem ts skaitiem, kas veido periodu2+(—1)+%:g. Ta ka Sie skalli

atkartojas 670 reizes, tad a&hinam pirmo 2010 skalit summu:g-670:1005. Pieskaitot @l

atlikusos divus virknes locéks, iedgistam, ka Eiara ieditas virknes visu locdk summa ir
1005+ 2+ (~1)=1006

6. Atbilde: Ja, var. Piendri doti 2. zmgjuma.

2.2zim.
PieZzme. Pilnam uzdevuma atrisiiumam nepiecieSanisi paskaidrot, &pcc ieditie daudzstri
ir vienadi (t.i., noldit viemados elementus).

7. Apzimesim arK un M attiedgi malu AC un AD krustpunktus ar malBE (skat. 3. 7m.). No
uzdevuma nosgcamiem izriet, ka trijsiri CEK un DBM ir vienadi (paZzme Iml). Tapéc
CK=DM un ZCKE=«DMB ka viemadu trijstiru atbilstoSie elementi. Tad 71ar
ZAKE = ZAMB ka viemadu lepku blakuslaki. Esam ieguvusi, ka trijgstim AMK malasMK
pielenki ir vienadi; ta ka trijstari pref vienadiem lepgkiem ir vieradas malas, tad\K = AM un
trijstaris AMK ir vienadsanu.

Izmantojot izcelis sakaibas, iegstam AC=AK+CK =AM+ DM =AD, tatad ar trijstaris
ACD ir viemadsanu. Tapec ZACD = ZADC, k.b.j.
B
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8. Atbilde: Liga var uzvait.
Risinajums: leverosim, ka sple var beigties §gc tiem gjieniem, [Ec kuriem kogjais stiensu
skaits dals ar 3. Btad pirmo reizi sple var beigties §c Jna dijiena, bet pc tam — pc Ligas
gajiena.
Lai uzvagktu, Ligai sad pirmag gajiena nepiecieSams salauzt stieeriieSi uz pusm. Lai af ka
Janis pgec tam vienu no iegajam pugm negirlauztu divas ddas, vinS no ie@tajam ddam nevar
salikt trijsftiri, jo neizpildis trijstiru nevieradiba (divu ie@ito stienSu summa iis tieSi vieada ar
treSo stierti). Ligai sad otrap gajiena nepiecieSams atktot Jna gijienu, t.i., liekko stienti
salauzt 3das pads divas ddas, kadas Jnitis salauzaat paSa izrara stiefti sava iepriek&ja
gajiena.
Lai af ka stienSus dnitis salauztu savnakamafj gajiena, no tiem visiem trijstrus izveidot S
nevages, jo ks iediti 5 stiensi. Savuldrt, ja Liga fec tam atkal atkrtos JniSa gjienu (to vipa
noteikti var izdait, jo pirms dniSa @jiena bija divi @iri vienada garuma sti@gu), [Ec vinas
gajiena tiks ie@ti seSi stiersi. ApAZzmésim to garumus am, b, ¢, a, b, c. Pimmemsim, ka
a>b>c. Tad liga var izveidot divus viaglsanu trijstirus: pirmo ar mam a, a unc un otru —
ar mahimb, b, c.

9. Ta ka Ellai ir tikai viena kaiite, uz kuras uzrakis skaitlis 2012, tad wai ir tikai viena iespja —

So kartti ievadt skaifoSanas masa un saemt atpakhdivas kartes: 2012 unﬁ. Ja mama
Z

ievada $s divas katftes, tad Ella atpakaaems trs kartes: 2012, 1 - un 2011%;1 . Ja Ella
Z Z

. _ 2011 1 . _ . .

ievads ma¥na karfites 2011 un , tad bez 8n divam karitem Ella iedis &€l kartiti ar

201z 201z

skaitli 20112010
20

- . Ja kafrnakamap reize Ella ievads ma$na iepriek$ja reize jauniegito kartti

Z

un kartti ar skaitli

tad @c zinama laika Ellasiciba noreks karite, uz kuras uzraliss

PR

Z
skaitlis 2011. Ja tagad Ella ievadna#na karfites ar skajtem 2012 un 2011, tad meitene sav
riciba iegas kartti ar skaitli 1 (jo2012—2011= 1. Turpnik Ellai jaievada kafites ar skaltem
2011 un 1. Tad via iedis Kartti ar skaitli 2010. 8du procesu turpinot, Ella ieg karites ar
skaifiem 2009, 2008, ..., 102, 101 un visbeidzot 108tad Dzelzs Malkascigju Ella bis
izglabusi.

Tagad pado@sim, ka var iedit kartiti ar skaitli 1001_(1)C . Ellas 1ciba jau ir karttes ar skaltem

101 un 100. levadot ma# kartti ar skaitli 100, var iegf 1_(1)C levadot kaftes ar skaltem 101

un 1_(1)C var iedit karfiti ar skaitli 100% . Rkojoties k ieprieks, var iegt kartites ar skaltem

100§ ,1002 , ...,100i un visbeidzolOOi )
10C 10C 10C 10C

Piezme. lesakim PCK daibniekiem padort, vai ar &du skaifoSanas masu un kariti ar
skaitli 2012 ir iespjams iegit skaitli, kurs ir liekks par 20127 Vai var i@y jebkuru pozitvu
racioralu skaitli?

10. Dalibnieku iestitie veiksmgakie uzdevumi tiks publigti macibu idzeki, kura tiks apkopoti

visu A.Liepas NMS2012./2013.m.g. orgardo 4. - 9. klaBm paredzto konkursu un olimpazu
uzdevumi un atris&umi.
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2012./2013. racibu gads
4. nodarhbibas uzdevumu atrisirajumi

1. Pec uzdevuma nosgamiem skaidrs, ka alvijs ir paraklskaldha formas ar iz@riem 1x1x 2
vieribas (skat. 1.1m.). Uzskaisim, ka zelta zivtia peldja no augSas uz leju.

C

A 5
Lioood-jm

K/i N

U 1.zm.

a) Pec uzdevum doti zimgjuma kreida at€la redzams, kaakotngji zivtina atrads kaut kur uz
SkautnesAB, bet no labs puses atta skaidrs, ka ziviia vispirms pel&a no punktaA uzB pa
Skautni AB. Talak redzams, ka ziuia aizpeldja taisni uz punktuN, bet tad pelgja pa
nogriezniNM un tad uz virsotnlJ. Visbeidzot zivtha devs uz virsotniT pa %autni UT.
Tadgjadi zelta zivtha peldja pa marsSrutu, kas redzams @nzTo izmantojot, viegli uamet
af zivtinas peldjumu, skatoties no augsas (skat.i®.2.

C
A : D
il
K—mn| KTy
X

b) Pec uzdevum dot at€la redzams, ka zelta zigyA sika cdu virsotre B un peldja pa &autni
BL. Pec tam vipa peldja uz punktuN, bet vhas céS vagja nelit taisnes nogrieznis — ziya
vargja peldt pa jebkuru trajektoriju, ja vieneizpel@ja ara no plaknesKLMN. No punktaN
zivtina aizpeldja taisni uz virsotniJ, bet @c tam pa Kautni XT uz virsotni T, kur beidza
savu céu. Viens no iesgjamiem marSrutiem redzams 4mgjuma (var atgirties tikai
zivtinas peldSanas trajektorija no punktauz punktuN). UzZmgjot atbilstoSo zelta ziviias
pelccjumu, skatoties no augsSas, istam 5. amgjuma redzamo a#lu.

B C
A D
L - -M
KT N ; |
Lz Oy
U - —
4.71m. 5.zim.

2. lekrasosim trijstirus, kuru viena virsotne ir uz leju (skat. @n2). Visus trijstirus sadakim
rindas &, ka viera rinda visi trijstari ir peleki, nakamap — balti, rmkamap — pekki u.t.t. Redzam,
ka 1.rindi ir tikai aug$jais trijstiris A; 2. rindh ir viens petks trijstiris, kas atrodas blakus
trijstarim A; 3. rinda ir divi balti trijstari; ...; 14.rindi ir viens petks trijstiris B.

a) leverosim, ka ar katru saviagenu skudra nokist rinda, kuras Krtas numurs ir par 1 ligks
neka tai rindai, kug ta bija ieprieks. &tad, lai nokitu no 1. rindasitlz 14. rindai, skudrai
jaiet cauri viam 14 rindim, tatad papmeké vismaz 14 trijgiri. Turklat 7. Zmgjuma redzams,
ka skudrai pietiek apmedtl 14 trijstarus, lai no trijstira A noKtu trijstart B.
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b) leverosim, ka, sa¥ marSrui izejot caur 14 trijstriem, skudrai kafr gajiena nepiecieSams
palielinat rindas krtas numuru. To®r ieverosim, ka no trijgiriem, kas atrodas na@ rindis,
skudrai ir tikai viens iesgjamais c¢S uz rikamo rindu — tieSi uz leju.afad varam apvienot
trijstarus, la pa@adits 8. Zmgjuma. To izmantojot, varam izskait cik dazdos veidos skudra
var apmeldt katru iegdito lauciu.

Skaidrs, ka au@$o laucinu skudra var apmedtl viena veida. Lai apmekétu jebkuru no zemk
esoSajiem laugiem, skudrai pirms tamalpat kada no virs & esoSajiem laugiem. Tatad
uzzirat, cik veidos skudra apmeklkadu no lauaiiem, var, noskaidrojot, cik veidos var
noKlut laucipos, kas atrodas tieSi virs @ labi un pa kreisi, un iatps skailus saskaitot kap
Darbojoties saska ar So spriedumu, iégtam 9. mmgjumu; fatad skudra no trijgra A uz
trijstari B paisako cdu var nokat 20 veidos

3. Atbilde: Lielakais tisciparu skaitlis, kas apmierina visas uzdevumailpagsir311
Risinajums: Ta ka visu mekéta skaifa ciparu reiziajums ir pirmskaitlis, tad skda cipari var
but 1; 1 unp (ne obligti tieSi $%ida se@ba), kur p — viencipara pirmskaitlis. Viencipara
pirmskaiti ir 2; 3; 5 un 7. Apskasim katru no tiem:

e skaidrs, kgp = 7 neder, jo tad mekh skaila ciparu summd+1+7= Statad tas dals
ar 9 un nav pirmskaitlis;

e jap =05, tad viefgais skaitlis, kas apmierina uzdevuma ngeaws ir 151 (skaitlis 511
daks ar 7, bet 115 dad ar 5; &tad tie nav pirmska;

e jap=3, varizveidot is uzdevuma nosgamiem atbilstoSus skaits: 113, 131 un 311;
no Siem liedkais ir 311;

e jap=2, tad nav neviena skiat kas atbilst uzdevuma nogamiem (skaitlis 121 dab
ar 11, bet skaitlis 112 da ar 2; savukt skaith 211, samainot viein pirmo ar pdgjo
ciparu, ie@st 112, kas nav pirmskaitlis).

Viegli parliecinaties, ka no visiem Siem ski@m visliekkais ir 311.

4. Ja, ta vargja gadties; 10. amgjuma at€lots, ka vienu taisnstri ¢etros veidos sagriezt dis ddas
ta, lai visi ieditie trijstari batu dazdi.
Piezme. Pilnigam uzdevuma atrisijumam nepiecieSanisi paskaidrot, & taisnsiiris sagriezts
c) un d) gaguma.
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5. Atbilde: 12 figaras.
Risinajums: Piengru, ka kvadeta ievietot 12 figiras, skat 11. 2Zm.

Lai izvietotu 13 figirinas, litu nepiecieSama$3-5= 6hitinas, bet uzdevuindotap kvadiata
ir tikai 64 rhtinas. Tatad 12 ir maksiralais izvietojamais figrinu skaits.

11.zim.

6. Vienadmalu trijstira katrs lekis ir 60 liels; tatad £/C =60 un ZEDF =60° (skat. 12. #n.).
Apzimeésim Z/GHA=k, ZHAD =n un ZHDA=m.
Ta ka izstiepts lekis ir 180 liels, tadm+60°+ x=180 jeb

m=120° — X (2).

Ta ka ZGHA ir trijstaira CGH argjais lenkis, tad k= x+60°. No otras puses/GHA ir arn
trijstaira AHD argjais lepkis, tatad k=n+m. ledgistam, ka n+m=x+60°. Izmantojam
vienadibu (1): n= x+60°—(120° - x) = 2x—60°.
Ta ka n ir lepka lielums, tad tas ir pozus skaitlis. Rtad 2x—60°> 0, no kurienesx > 30°,
k.b.).

7.No do&s \vieradibas izriet, ka a b, ¢ # O un ab+bc+ca=0  Tad
(a+b+c) =a?+Db?+c®+2ab+ 2bc+ 2ca=

—a’+b*+c’+ Z(ab+ bc+ caj =a’+b’+c?, kb,

=0

8. Atbildes: a) 12@: 16;
894
b) 625228 o0
947

9. Atbilde: Noteikti tika izsgleta vismaz 1 papildus 8le.
Risinajums. Piepemsim, ka netika izgpeta neviena papildus &le. Tada gadjuma punktu
starpba starp 1. un 2. vietu, 3. un 4. vietu, 5. uniétw 7. un 8. vietu ir vismaz 2 punkti,
tatad starfba starp 1. un 8. vietu ir vismaz 8 punkti. Ber&dtomanda sj¢ja tieSi 7 sples,
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tatad 1. vietas iegwyji vareja nopelit ne vaieik ka 7 punktus. Esam ieguvusi pretrunitatl
vismaz viena papildus 8le tika izsglcta.
To, ka var pietikt ar vienu papildusésp var redzt tabuh:

Komanda | 1.| 2.| 3.| 4| 5| 6 7 g Kora
punkti

1. 101 1] 1] 1] 1| 1 7

2. 0 ol 1| 1| 1| 1| 1| 5

3. 0] 1 olo| 1] 1| 1| 4

y 00| 1 110 1] 1| 4

5. 0/ 0] 1] 0 1] 1] 1| 4

6. 0ololo] 1] 0 01| 2

7 0lolo0]| 0] o 1 1] 2

8. 00/ 0| 0| 0] 0 O 0

10. Atbilde: Ja, Toms noteikti var nigert DZeriju.
Risinajums. Sanumugsim alas no kreis uz labo pusi ar sk@igm no 1 idz n. Defingsim

»2attalumu” starp am i unj (i, ] — natuli skaitli) ar i—j (Sis ,atélums” var hit negaivs
skaitlis).

No sskuma Tomamgparbauda visas alassp kartas no 11dz n. Ja brdi, kad Toms prbauda
pirmo alu, DZerijs atrodasaér neara numuru, tad Tomsgp kartas girbaudot alas no Idzn,
atrads Dzeriju.

Patiedm, ja bidi, kad Toms prbauda pirmo alu, DZerijs atrodasa ar negra numuru, tad
Lattalums” starp viiem ir pozitvs para skaitlis. Ja tad, kad Tom&rpauda pdéjo alu, vinS
joprojam DzZeriju nav nkeris, tas noung, ka ,atalums” starp visiem ir negaivs skaitlis; turkit
tam jopropm jabat para skaitlim, jo katt Toma g@jiena ,attalums” starp viau un DZeriju vai nu
nemains (ja vii parvietojas vied un taj pad virziem), vai af mairas par 2 (ja \ii parvietojas
dazdos virzienos). dtad, ja akuma ,attalums” bija pozilvs fara skaitlis, bet beits — negats
para skaitlis, tad &da bridi atGlums ir bijis 0, kas namg, ka Toms nkeris DZeriju.

Atliek apskait gadjumu, kad bidi, kad Toms prbauda pirmo alu, DzZerijs atrodag ar nepgra
numuru. & ka ,attalums” starp Tomu un DZeriju katrgajiena mairas vai nu par 0, vai 2, tad
bridi, kad Toms prbauds n-to alu, Dzerijs atragies ai, kuras numuram ir cita paite,
safdzinot ar skaitlin. Pec tam DzZerijs prvietojas uz alu, kurai iratla pati pariite, kada ir
skaitlim n. Talak, se@gi parbaudot visas alas no lidz 1, Toms noteikti fgers Dzeriju, jo
»attalums” starp viniem tagad ir pra skaitlis.
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2012./2013. racibu gads
5. nodarhibas uzdevumu atrisirajumi

1.Viens no veidiem, & prasto var izdait, at€lots 1. 2m.; tap katra gajiena ieziméets taisngiris,
kura esoSoittinu krasojums mairts uz pregjo.

1.zim.

2. Apzimesim atilumu starp Nif-Nifa un Naf-Nafa ajam arlA; at@lumu starp Nif-Nifa un Nuf-

Nufa majam arlU; atalumu starp Naf-Nafa un Nuf-Nufaayam arAU.
Attelojot siventinu sagto ar nevieadibam, iedistam:

IA>2IU ;

AU > 2IA;

AU > 2IU .
Izmantojot pirmas divas nevieidibas, pakpeniski iegistam:

AU >2IA=1A+1A>1A+2IU > 1A+ IU .
Bet, ©i ka IA, IU un AU ir trijstira malas, un iega nevieradiba AU > IA+ U ir pretrura ar
trijstara nevieadibu, tad nepatiesa ir vai nu piivai ota nevieradiba (&tad melo vai nu Nif-
Nifs, vai Naf-Nafs).
Ja saskaim otro un treSo neviadibu, tad iegstam AU+ AU >2IA+2IU, tatad
AU > |A+1U , bet tas atkal ir pretranar trijstira nevieadibu. Tatad nepatiesa ir vai nu afr
vai afl tre& nevieradiba (&tad melo vai nu Naf-Nafs, vai Nuf-Nufs).
Ta ka zinams, ka vismaz divi sBntini saka taistbu, tad melo Naf-Nafs.

3. Atbilde: 20.
Risinajums. Saskaitot skali& a atbilstods ddas, iegistam:

(1 111 1) (10 12 15 20 30) 87a 29
a= + =+ a=——=—+-

R e e +—= = :
6 5 4 3 2 60 60 60 60 60 60 20

Lai ddas Zzi; vertiba itu vesels skaitlis, tad skaitlia jadaks ar 20. Mazkais natudlais

skaitlis, kas dak ar 20, ir pats skaitlis 20.

4. Atbilde: astmdesmit viens.
Risinajums: Patriks saka visus tos sKaw, kuru pierak&tnav cipari 3 un 4. Starp pirmajiem
simts skaifiem tdu ir (10— 2)2 =64 (gan desmituldrai, gan vienu Kirai iesgEjamie 8 cipari),
t.i., tad, kad Patriks aizskg# lidz simts, patiaba vinS bija saskaifies 64 elekfibas stabus.
Kri§janis izlaiz skailus, kuru pierakgtir cipars 6. Bpec, aizskaitjis lidz ,59”, vip$s ir izlaidis 6
skaifjus; @tad vipam atliek &l saskaiit 64—(59—6)=11 stabus. Skaitot tos, Krig)is izlaiz
visus skaius no 601dz 69, k af skaitli 76. Tapec tad, kad Patriks nosauc skaitli ,simts” (jeb
patiesba ir saskaifjis 64 stabus), Kridnis nosauc skaitl69+11+1=381

5. Apzimésim taisndira malu garumus aruny (skat. 2 mm.).

16



Ta ka trijstari DCE unFCG ir lidzgi (¢¢), tad to malas ir proporciatas, t.i.,a—xy = a—yx jeb
xa-x)=y(a-y). Atverot iekavas, ietstam ax— x> = ay— y®. Parveidojam o0 viedibu un
sadaim reiziritajos: ax—ay = x> - y? = ax-y)=(x-y)x+y).

Ta ka taisnstiris ievilkts trijstirt divos daZdos veidos, tad sed@m, ka x = y, tatad x—y # O.
Tapec ieprieksS iegtas vieradibas abas puses izdad ar (x— y), tapeéc a=x+Yy. No Sejienes
iegistam, ka taisnata perimetrs ir2x+ 2y = 2(x+ y) = 2a.

A A
X \G
y \E
) y
B DI” \c pO_F C
“—aq—> +—a—>
2.Zim.

6. Atbilde: a) ja, var;b) ng, nevar.
Risinajums: a) Dotos skaitus sadam tris grug@s: (2; 4; 5), (1; 3; 7) un (6; 8; 9). hajesosSo
skaifu summas ir attiegi 11, 11 un 23, kas visi ir pirmskait
b) No dotajiem skaltem mazka iesggjama triju skaifu summair 1 + 2 + 3 = 6, bet li&h ir
7 + 8 + 9 =24, Ir seSi pirmskhajtkas atrodas starp Siem skaitn: 7, 11, 13, 17, 19 un 23. Visu
devinu skaitu summa ir 45,atad visu S&@s tfis grug@s esoso skdil summai arjabat 45. Tas
noZimg, ka no Siem seSiem pirmsKam jaizvélas 3 da#di ta, ka to summa ir 45; betgbaudot
var parliecinaties, ka to izdat nevar. htad pra#tais nav iesgjams.

7. Atbilde: Summas pdgjais cipars ir 9.
Risinajums: 1zmantojot pakpju ipadbas, arveidojam doto izteiksmi:
2013°% ...+ 2013 =
2013reizes
=2013 2013 =
=2013"",
Var parbaudt, ka, Kapinot natugla pakape skaitli 3, & pedejo ciparu veidat virkne ir 3; 9; 7; 1;
3;9;7;1; 3;.... Redzam, kait periodiska ar periodu 4. Tas nog, ka atliek noskaidrot,&s
ir atlikums, dalot Epinataju ar skaitli 4, lai uzziatu pakipes @dgjo ciparu:
e ja atlikums ir 1, tad §dgjais cipars ir 3;
e jaatlikums ir 2, tad §gjais cipars ir 9;
e jaatlikums ir 3, tad §gjais cipars ir 7;
e jaatlikums ir O (Epinatajs daks ar 4), tad gdgjais cipars ir 1.
Miasu gadiuma kapinatajs ir 2014, kuru izdalot ar skaitli 4, iagt atlikuna 2; tatad uzdevura
dotas izteiksmes §xgjais cipars ir 9.
8. Uzdevumam ir daudzi atrisijumi; vienu no tiem skat., piem., 3nz.
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3.zZim.

9. Uzdevumam ir vaiki atrisiajumi. Lagtajam piedivajam divus piergrus (skat. 4. un 5.1n.;
abus pierarus atstijusi PCK daibnieki).

4.zim.

5.Zim.
10.Uzdevuma nosagimos Alises jadijumus Tomam var aizat ar s\erSanu uz sviras svariem —
nepiecieSams ar trim &garam noteikt, kurs no atsvariem ir pazudis.
Viens no variantiem, X atrisirat uzdevumu, padits 6. Zm. Taisngiros no#diti, kuri atsvari
katra solf vel var bit nosEpti. Rombos tiek padits, kida srSana tiek veikta attiégaj sof;
turklat s\erSara tiek izmantoti atlikuSo atsvarukas numuri.
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19,29,309,49,590,60,70,89

39,609,790, 83— = 21375 Z »10,29,49,50

89|l 3¢ 79|l 69 59| 449 29|19

6.Zim.
leverosim, ka gaguma, ja nosépts ir atsvars, kura masa fr grami, tad atsvaru arakas
numuriem, kas ir maki neka n, masa gramos sakmar to lirtas numuru; savakt atsvaru ar

kartas numurienm vai lielakiem nek n sver par 1 g vadk nela to kartas numurs.
To zinot, nav giti parbaudt piedivato uzdevuma atrisijluma st¥mu. Sobtd parbaudsim tikai
pirmo s\&rSanu. lesgiami 4 gadjumi:

e pazudis atsvars, kurs ir snakg par 5 gramiemata gadjuma svari nosisies tdzsvaa:

2+3=5;
e pazudis atsvars, kura masa ir 4 g vai 5aga tgadjuma svari idzsvai nenosisies:

2+3%(5+1);

o pazudis atsvars, kura masa ir 3agtatgadjuma atkal kis Fdzsvars:2+(3+1) = (5+1);

e pazudis atsvars, kura masa ir 1 g vai 2 ¢;a Sgpdjuma Iidzsvars neis:
(2+1)+(3+1) = (5+1).
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2012./2013. racibu gads
6. nodarhbibas uzdevumu atrisirajumi

1. Divus uzdevuma nosgamiem atbilstoSus pieenus skat. 1.im. un 2. zm.

1.Zm. 2.2im.

2. Noteikti janoswutro skaiti, kas daids ar 5, jo pr&ja gadjuma reizinajuma [Edgjais cipars bs 5
vai O; &aitad pnoswtro reizirataji 5 un 10.
Apskatsim atlikuSo skaltu reizirgjumu: 1-2-3-4-6-7-8-9. Reizirgjumi 2-3, 4-9 un 7-8
visi beidzas ar ciparu 6agec aff to visu reiziajums beidzas ar ciparu 6afad nepiecieSams
izsvitrot vismaz @l vienu reizirataju.
Tiesam, pietiek izswtrot tris reiziratajus, piengram, skaifus 5, 10 un 3, idgptot reizirjumu
1-2-(4-9)-(7-8)-6, kas beidzas afdu pasu skaitli, aradu beidzas reizjums 2-6-6-6, t.i.,
ar ciparu 2.
Piezme.Var izsvtrot aff ciparus 5, 10 un 8; a$ap gadjuma reizinajuma [Edgjais cipars ir 2.

3. Atbilde: leraSaas pieEzeliSa |4 bija paredzta plkst. 12:40.
Piedivajam divus risiaSanas veidus.
1. risinajums. Ta ka SiventinS skeja divas reizegitrak nelka gaja Vinnijs Fiks, tad taj bridi,
kad Vinnijs Riks ierads pieEzeliSa 4, Siventin$ atkal bija pusde lidz EzekSa n#jai. Ta ka
vinS nokagja 10 mirutes, tad Vinnijs Bks pusclu nogija 20 minites, bet visu cel — 40
minates.
2. risinajums. Apzimesim art laiku minates, cik ilgi Vinnijs Riks caja no SiEntina najas dz

_ g C s . . L .t .

EzeliSa 14 majai. SiventinS pusc& nodija kopa ar Vinniju Riku; tatad tas bljaE minates. Rc
tam vinS noskgja atalumu, kas vieads arg ataluma no vha mijas idz EzeliSa nijai. Ta ka
vinS skgja divas reizestrak, tad vham § atélluma veikSanai bija nepiecieSams divas reizes
mazk laika nek Vinnijam, fatad %t minates. Tatad ko Siventina pavatais laiks cé pie

EzeliSa ir%+%t =%-t. SiventinS nokaeja 10 mirutes, #tad %-t—t =10, no kurieneg = 40

minates.

4. a)Cetras mobdtas atbilstoSu uzdevuma noteikumiem var apgrigKatredzams 3.7mgjuma.

~ 3zm.
b) Ja akuma dotas 5 mogtas, tad as &di apgriezt nav iesjams. Pi@emsim pretjo — ka ir
izdevies no akuma doam pie@m moretam ar gerboni uz augsSu iéd) visas piecas ar ciparu uz
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augSu. Tad katrai meétai jabat apgrieztai nejra skaitu reizu (jo, apgrieZot vienu n&un para
skaitu reizu, iegstam &s sikuma sivokli).

Pienemsim, ka pirra moreta apgrieztan, reizes, o moreta apgrieztan; reizes, tres moreta
apgrieztang reizes, cetuit moreta apgrieztay reizes, piekt moreta apgrieztans reizes iy, np,
Nz, Ng, Ns — nefra skaiti).

Ta ka katru reizi apgriez 4 maias, tad kogjam morgtu apgrieSanu skaitanmaidaks ar 4:
n; + Ny + Nz + g + ns = 4k, bet tas nav ieg@ms, jo piecu negra skaitu summa ir nefra skaitlis
un ar 4 daties nevar.

Piezme.Lidzgi varam pieidit, ka tad, ja dotas moretas, kurn — nefra skaitlis, un ar vienu
gajienu atauts apgriezih — 1 moRrtas, tad visas metas vienlaitgi otradi apgrieztas nevarih

5. Atbilde: Lenka MOA lielums var it 30°, 40°, 60°, 80° vai 90°. Visi iesgjamie staru
izkartojumi redzami 4.m.

M M
A B
40 . B 200 0 A
40° 40°
O N o N
d
4. Am. ©) )

Risinajums. Apskatsim visus iesgjamos staru izktojumus:

a)Ja star©OA ir dota lenka MON bisektrise (skat. 4.a)m.), tad Z/MOA=60° (neatkaigi no
ta, vai starOB ir lenka MOA vai lepka NOA bisektrise).

b) Ja star©B ir dota lenka MON bisektrise (skat. 4.b)im.), tad Z/MOA= 30" (ja starsOA ir
lenka MOB bisektrise) vaiZMOA= 90 (ja starOA ir lenka NOB bisektrise).

c) Ja star©A ir lepka MOB bisektrise, bet stail®B ir lenka NOA bisektrise (skat. 4.c)im.),
tad dotais lakis tiek sadats tis vieradas ddas un ZMOA=40°.

d) Ja star©B ir lenka MOA bisektrise, bet staQA ir lenka NOB bisektrise (skat. 4.d)im.),
tad dotais lekis atkal tiek saddis tris vieradas ddas, bet S& gadjuma /MOA=80°.

6. Atbilde: sadi skaili neeksist.
Risinajums. Jan ir para skaitlis, tad vieidibas kreid puse ir nefra skaitlis, bet lab puse —
para skaitlis. Jan ir nefara skaitlis, tad viekdibas kreig puse ir pra skaitlis, bet lab puse —
nerara skaitlis. Btad nav &du veselu skditi, ar kuriem btu patiesa datvienadiba.

7. Atbilde: Ja, to var izdait; vienu piendru skat. 5. angjuma (uz kautrem uzraksitas summas
izceltas ar sarkanamiti).

8. Atbilde: 10 paralelogrami.
Risinajums. Izkrasosim mazos trijgtiSus bakh un melra krasa, ka paiadits 6. zm. Var ie\Erot,
ka katrs paralelograms satur divus baltos @ijSus; & ka pavisam lielgj trijstart ir 21 balts
trijstaritis, tad paralelogramu skaits raegniedz 10. Tas, ka 10 paralelogramus izgriezt ir
iesgejams, redzams 71m.
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6. ZimM. 7.2Im.

9. Atbilde: 3 vai 5.
Risinajums. Apzimésim ar x kopgjo salas iedwotaju skaitu. Katrs no wiem sniedzax— 1
atbildi, tapec koEjais atbilzu skaits in{x —1) = 26+ 30, tatadx = 8.
Ar y apazmesim papadumi ciltsiiku skaitu, tadcapati nku skaits ir 8 -y. Katrs no papadumi
cilts rakiem atbilcEja ,papadumi’y — 1 reizi, bet katrs n&apati cilts fikiem atbildi ,papadumi”
sniedza 7 ¥ reizes. legstam vieadojumu Y(y-1)+ (8- y)7-y)=26. Atverot iekavas un
vienkarSojot vieradibu, iedistam kvaditvienadojumu y® —8y+15= 0, kuram ir divas saknes:
y=3 un y= 5. Parbaudot seciim, ka fis abas apmierina uzdevuma nagsous (abos
gadjumos 30 reizes iggt atbildi ,capati”).
Piezme Uzdevumu var atrisitt af veicot pilno @arlasi. Lai f@arlasi vienkirsotu, var iegrot, ka
skaitlim 30 pdals gan ar divkrSotu capati cilts, gan divikSotu papadumi ciltsaku skaitu.
Tie&am, ja iry papadumi ciltsitku unz ¢apati cilts fiku, tad yz+ zy= 30jeb 2zy= 30.

10. Lai izdafitu prasto, pietiek @rbaudt, cik ir kopa moretu lades, kuras atrodasapa pocijas, t.i.,
cik ir kopa moretu otrap, ceturtaj, sestaj, astotaj un desmitay lade.
Parliecinasimies, ka ar Sogobaudi patiedm pietiek, lai noskaidrotu, no kuraades paemtas
moretas. Apskasim atsevigi divus gadjumus — mogtas paemtas noades, kuras numurs ir
para skaitlis, vai arno lades, kuras numurs ir naa skaitlis.
a) Pimemsim, ka dde, no kuras izemtas moegtas, atrodas gra vief; apZmesim lades
atrasans vietu ar nattu skaitlin, kurn < 10 un ir @ra skaitlis. Lai grliktu tieSi pa vienai
moretai katda no kdeém, kas atrodas pa labi no étstas lades, nepiecieSams matas lades
izpemt (11 -n) morttas; savufrt visas lades, kas nan-tas lades atrodas pa labigp moretu
parlikSanas atrodas par vienu na@tun vairak nela sakuma.
Monétu kogejo daudzumu 2., 4., 6., 8. un 1@dds var uzrakst ka sakotnéjo moretu
daudzumu summu katmo dém, no kuras aemtsizzemtomoretu skaits, bet pieskais
papildinato para lazu skaits. Var pamai) ka, ja izem mortas non-tas lades unn ir para
skaitlis, tad prejas lades, kuru numuri ir pra skaiti, morgtu skaits palieligjies ko@ par

(5—%nj moretam.
Tatad, veicot prbaudi, tiks iegts skaitlis, kuru var wuzrakst ka izteiksmi
5.100-(11- n)+(5—%n), kuru vienkirsojot iegistam 494+ 05n. Ta ka n < 10, tad ar

494+ 05N <494+ 05-10= 499, tatad iedita summa s mazka nek 500.

b) Pimemsim, ka dde, no kuras izemtas moétas, atrodas n@pa viet; apazmesim lades
atraSanas vietu ar nat@u skaitli n, kur n < 11 un ir nepra skaitlis. Bpat la iepriekEja

gadjuma, lai parliktu tieSi pa vienai mogtai kat no kdem, kas atrodas pa labi no &stas

lades, atkal nepiecieSams mas ladesiznemt (11 -n) moretas; savuirt visas lades, kas no
n-tas lades atrodas pa labigp moretu parlikSanas atrodas par vienu n@tun vairak nela

sakuma.

Skaidrs, ka Soreiz, noskaidrojot Kgp moretu daudzumu 2., 4., 6., 8. un 1@dds, Saj

sumni neietilps moatu skaits ide, no kuras mogtas tika paemtas. htad @mrbauc

iegatais skaitlis var tikt izteikts &k sakotnéjo moretu daudzumu summa katno kdem, pie
kura pieskaits papildinato para lazu skaits. Var ie&rot, ka, ja inem momtas non-tas lades
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un n ir nepra skaitlis, tad frgjas lades, kuru numuri ir pra skaiti, morgtu skaits
o n-1 -
palielinajies ko par [5—Tj moretam.

Tatad, veicot prbaudi, tiks iegts skaitlis, kuru var uzrakiska izteiksmi5-100+ (5——”;1)

kuru vienkirSojot  iegistam 5055-05n. Ta ka n < 11, tad ar
5055- 05n>5055- 05-11=500, tatad iedita summa ks vismaz 500.

Lai noskaidrotu, no kurasides moatas tika paemtas, jveic iepriekS aprakgt parbaude
un, ja ieditais skaitlis ir mazks nek 500, tad skaidrs, ka métas izemtas no fra lades un
n var apekinat no a) gaguma iegatas sakaibas, savukt, ja iedita summa ir 500 vai

lielaka, tad mogtas izemtas no negpa lades un, lai agkinatu n vertibu, pizmanto b)
gadjuma iegita sakatba.
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