Senioru IMO trenins 3

Sis ir neobligatais trening senioru nodarbibu dalibniekiem (piedalities var jebkurs
interesets). Katras divas nedelas (svetdien) tiks publicéta sada izlase ar uzdevumiem,
uzdevumu sareZgitiba ir aptuveni IMO Iimena uzdevumi vai mazliet vieglak. Soreiz
ir 4 uzdevumi, pa 1 no katras nozares (§eometrija, algebra, skaitlu teorija, kombina-
torika). Risinajumus vai jautajumus sutit uz jevgenijs.vihrovs@lu.lv lidz (sestdienai)
06.06. 23:59. Katrs uzdevums tiek vértéts lidz 7 punktiem. Rezultati tiks publicéti NMS
majaslapa.

1. uzdevums. Dots naturals skaitlis k > 2. Atrast visus naturalu skaitlu komplektus n;,
ny, ..., Nk, kuriem izpidas

np | 2m—1, nsg|2m -1, ..., m|2%1 -1 m|2" -1

2. uzdevums. Dots Saurlenku trijsttiris ABC, kur D, E, F ir pamati augstumiem no vir-
sotnem A, B, C, attiecigi. Taisnes BC un EF krustojas punkta P. Taisne, kas iet caur D
un ir paraléla EF, krusto taisnes AC un AB punktos Q un R, attiecigi. Pieradit, ka ap
trijsttiri POR apvilkta rinka linija dala nogriezni BC uz pusém.

3. uzdevums. Doti naturali skaitlia, buncara < b < c. Funkcijaf: N — N tiek definéta
ar:

* fln)=n-—a,jan>c;

° f(n) :f(f(n + b)), jan <c.

Noteikt, cik funkcijai f var bit nekustigo punktu (aprakstit visas iespéjas). (Funkcijas g
argumentu x sauc par nekustigo punktu, ja g(x) = x.)

4. uzdevums. Doti naturali skaitli m un n, un m naturalo skaitlu kopas Ay, Ay, ..., An
izméra n. Zinams, ka katra kopa A, nav tadu skaitlu, kas dalitos ar kadu skaitli no A4,
un kopa A,, nav tadu skaitlu, kas dalitos ar kadu skaitli no A;. Noteikt lielako iesp&jamo
skaitlu paru (a, b) skaitu, ka a un b pieder dazadam kopam A; un A;, un b dalas ar a.
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