Senioru IMO trenins 4

Sis ir neobligatais trening senioru nodarbibu dalibniekiem (piedalities var jebkurs
interesets). Katras divas nedelas (svetdien) tiks publicéta sada izlase ar uzdevumiem,
uzdevumu sareZgitiba ir aptuveni IMO Iimena uzdevumi vai mazliet vieglak. Soreiz
ir 4 uzdevumi, pa 1 no katras nozares (§eometrija, algebra, skaitlu teorija, kombina-
torika). Risinajumus vai jautajumus sutit uz jevgenijs.vihrovs@lu.lv lidz (sestdienai)
20.06. 23:59. Katrs uzdevums tiek vértéts lidz 7 punktiem. Rezultati tiks publicéti NMS
majaslapa.

1. uzdevums. Dots naturals skaitlis n > 3. Atrast mazako iespéjamo summas
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vertibu, kur xy, . . ., x, ir tadi pozitivi reali skaitli, ka
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Noteikt ari, pie kadiem x;, .. ., x,, 81 vértiba tiek sasniegta.

2. uzdevums. Noteikt lielako naturalu skaitli n, kas apmierina $adus nosacijumus: kat-
ram 5 x 5 kvadrata aizpildijjumam ar skaitliem no 11idz 25, kur visas riitinas ierakstiti
atskirigi skaitli, kada 2 x 2 kvadrata skaitlu summa ir vismaz n.

3. uzdevums. Dots trijstiiris ABC, kas nav taisnlenka. Ta augstumi ir AD, BE un CF, un
H ir augstumu krustpunkts. Punkti E' un F’ ir attiecigi punktu E un F atspogulojumi
attieciba pret taisni AD. Taisnes BF' un CE’ krustojas punkta X, un taisnes BE’ un CF'
krustojas punkta Y. Pieradit, ka taisnes AX, BC un HY krustojas viena punkta.

4. uzdevums. Doti naturali skaitli x, y un z tadi, ka xy —zt = x +y = z+¢t. Vaiir
iesp€jams, ka abi skaitli xy un zt vienlaicigi ir kadu naturalu skaitlu kvadrati?
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