Senioru IMO trenins 6

Sis ir neobligatais trenins senioru nodarbibu dalibniekiem (piedalities var jebkurs
intereséts). Katras divas nedé€las (svétdien) tiks publicéta $ada izlase ar uzdevumiem,
uzdevumu sarezgitiba ir aptuveni IMO limena uzdevumi vai mazliet vieglak. Soreiz
ir 4 uzdevumi, pa 1 no katras nozares (geometrija, algebra, skaitlu teorija, kombina-
torika). Risinajumus vai jautajumus sttit uz jevgenijs.vihrovs@lu.lv lidz (sestdienai)
18.07. 23:59. Katrs uzdevums tiek vértéts lidz 7 punktiem. Rezultati tiks publicéti NMS

majaslapa.

1. uzdevums. Pieradit, ka eksisté bezgaligi daudz naturalo skaitlu n tadu, ka eksisté n
dazadi naturali skaitli a, ay, . . ., a,,, kuriem skaitlis
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ir kada naturala skaitla kvadrats.

2. uzdevums. Noteikt, kadu vislielako vértibu var pienemt izteiksme

Y () /xa,
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kur xy, x5, x3 un x4 ir nenegativi reali skaitli, kuru summa ir 1. Noteikt ari, pie kadam x;
vertibam $1 vertiba tiek sasniegta.

3. uzdevums. Saurlenku trijsttri ABC ir speka AB < AC. levilktas rinka linijas centrs ir
I'un ta pieskaras malai BC punkta D. Taisne AD krusto ABC apvilkto rinka liniju velreiz
punkta E. Malas BC viduspunkts ir M un N ir loka BAC viduspunkts. Taisne EN krusto
loku BIC punkta P. Pieradit, ka taisnes AD un MP ir paralélas.

4. uzdevums. Bezgaliga ritinu plakné n > 2 riitinas tiek iekrasotas sarkana krasa. Par
ipasu sauksim taisnstiiri, kas sastav tikai no ritinam, un kuram kadas divas pretéjas
stlira rtitinas abas ir nokrasotas sarkana krasa (var bit nokrasotas ar1 3 vai 4). Viena
sarkana raitina vai taisnstiiris ar vienas malas garumu 1, kuram divas gala ritinas ir
sarkanas, ari ir Ipasi. Dotajai n sarkano ritinu konfiguracijai ar N apzimésim lielako
sarkano ritinu skaitu, kas atrodas kada ipasa taisnstiira ieksiené. Atrast vismazako N
vertibu pari visam n sarkano ratinu konfiguracijam.
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