Neklatienes nodarbibas vidusskoleniem
2016./2017. macibu gads

1. nodarbibas uzdevumu atrisinajumi

1. uzdevums

Uz paralelograma ABCD malam AB un BC atlikti attiecigi punkti L un K; taisne AK krusto taisni DC punkta
M, taisne CL krusto taisni DA punkta N.

Pieradit, ka AABK ~ ACBL, ja dots, ka <CND = <AMD!

Atrisinajums. levéro, ka «CND = «BCL ka iekséjie Skérslenki pie paralélam taisném AD un BC; lidzigi iegUst
IBAK = <AMD. No dota tad izriet *BAK = <AMD = «CND = «¥BCL. Tatad AABK ~ ACBL péc pazimes
¢4, jo XABK abos trijstlros ir kopigs, bet <BCL = <BAK péc pieradita.
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2. uzdevums

Uz trijstira ABC malam AB un BC nemti attiecigi punkti D un E. Dots, ka <«BAE = «BCD. Pieradit, ka
trijstlri ABC un BED ir lidzigi!

1. atrisinajums. Ta ka «ABC ir kopigs un XBAE = «BCD péc dot3, trijstiri ABE un CBD ir \dZigi péc pazimes
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£4. Tatad So trijstlru atbilstosas malas ir proporcionalas: 5= a5 Tacu tagad redzam, ka trijstari ABC un

EBD ir hdzigi péc pazimes m¥fm, jo lenkis <ABC ir abiem trijstiriem kopigs, bet tam piegulos$as malas ir
proporcionalas: % = %,
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2. atrisinajums. Ta ka ¥BAE = «BCD, tad Cetrstri ADEC var apvilkt rinka Iiniju. Tatad Cetrstira ADEC
pretéjo lenku summa ir 180°, tas ir, XADE + XACE = 180° jeb <ACE = 180° — <ADE. levérojam, ka
IBDE = 180° — <ADE péc blakuslenku Tpasibas. Lidz ar to AABC~AEBD péc pazimes ¢4, jo lenkis <ABC
ir abiem trijstdriem kopigs un XACE = <BDE.

3. uzdevums

Trijstdri ABC izvéléts ta iek$éjs punkts M. Caur M novilktas taisnes, kas ir paralélas ABC malam. Sis taisnes
sadala trijstdri seSas dalas; no tam tris ir trijstdri ar laukumiem S;, S, un S3. Pieradit, ka izteiksmes
\/5_1 + \/S_z + \/S_3vértiba nav atkariga no punkta M izvéles!

Atrisinajums. Pienemsim, ka caur M novilktas taisnes ir A;B,, B;C, un C;A,, kur A;,A, € BC, BB, € AC
un Cy,C, € AB. Tad dots, ka A;B; | AB, B1C, |l BC un C;A, Il AC. Ar S;, S, un S3 apzZimésim attiecigi
trijstiru MA;A,, MB; B, un MC;C, laukumus, ar S apzimésim AABC laukumu.



levérosim, ka AMA, A, ~ AABC, jo 3o trijstiiru malas ir pa pariem paralélas. Tatad
Sy (MAy*
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jo Ndzigu trijstaru laukumu attieciba ir vienada ar atbilstoSo malu attiecibas kvadratu. Secinam, ka
JSi M4,
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No otras puses, AC = AB, + B,B; + B;C = MC; + B,B; + MA,, jo ACiMB, un B{MA,C ir paralelogrami
(katram no tiem pretéjas malas ir pa pariem paralélas) un lidz ar to AB, = MC; un B,C = MA, ka
paralelogramu pretéjas malas. Secinam, ka
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tas ir, izteiksmes \/S_l + \/S_z + \/S_3vértiba ir VS, kas nav atkariga no punkta M izvéles.

Analogiski pamato, ka

Tatad izpildas vienadiba

4. uzdevums
Trijstlra ABC lenki apmierina vienadibu 2<BAC + <ABC = <XACB. Pieradit vienadibu
AB? = AC - AB + BC?2.
Atrisinajums. No dotas lenku vienadibas izriet
2%ACB 2<4BAC + <ABC + <ACB  «BAC + 180° . BAC

IACB = > > > =90 + >
Atliksim punktu D uz malas AB 13, lai <BCD = «¥BAC, tad
. <XBAC
ADCA = <ACB — ¥BAC =90 — >
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levérosim, ka ari <ADC = 180" — <DAC — <DCA = 90" — ——. Tatad AADC ir vienadsanu un AD = AC.

No otras puses AABC~ACBD péc pazimes £¢, ta ka <ABC ir kopigs un <BCD = «BAC péc konstrukcijas.
Lidzigu trijstlru atbilstosas malas ir proporcionalas, tadé|
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BD CB
No $ejienes izriet AB - BD = BC? jeb AB - (AB — AD) = BC?. Ta ka AD = AC, tad iegita vienadiba ir
ekvivalenta vienadibai AB? = AB - AC + BC?, kas ari bija japierada.
Piezime. Uzdevumu var atrisinat arl izmantojot kosinusu teorému, sinusu teorému un trigonometriskos
parveidojumus.



5. uzdevums
Dota trapece ABCD; uz tas garaka pamata AD atlikts tads punkts E, ka AE = CB. Nogriezni CA un CE krusto
diagonali BD attiecigi punktos M un N. Zinams, ka BM = ND.
Pieradit vienadibu BC? = DE - DA.
Atrisinajums. Apziméjam BM = ND = a un MN = b.
levérojam, ka ABMC ~ ADMA péc pazimes ¢¥, jo XAMD = <CMB ka krustlenki un «CBD = «BDA ka
ieksejie Skerslenki pie paralélam taisném. Tatad trijstiru malas ir proporcionalas
BC BM a
AD MD a+b
Lidzigi ieglstam, ka ADNE~ABNC péc pazimes £, jo SDNE = ¥BNC ka krustlenki un <NDE = <CBD ka
iekséjie skérslenki pie paralélam taisném. Tatad trijstiru malas ir proporcionalas
ED ND a
BC BN a+b
No abam vienadibam, ieglistam prasito B¢ —ED jeb BC? = DE - DA.
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