1. uzdevums. Saurlenku trisstiiri ABC novilkti augstumi BD un AE, tie krustojas punkta F. Pieradit, ka punkti E, C, D un F
atrodas uz vienas rinka linijas.

Risinajums.

D
e YFEC=90°un <FDC =90° jo péc dota BD un AE ir augstumi.

e Lidz ar to Cetrstiira FECD pretéjo lenku <FEC un <FDC summa ir

<SFEC+<FDC =90°+90° =180°.

e Taka Cetrstira FECD pretéjo lenku <FEC un <FDC summa ir 180°, tad ap to var apvilkt rinka liniju, t.i., punkti F, E,
C un D atrodas uz vienas rinka linijas, kas ari bija japierada.

2. uzdevums. Cetrstiiris ABCD ievilkts rinka Iinija. Lenku BAC un BCD bisektrises $o rinka liniju krusto atbilsto$i punktos
K un L. Pieradit, ka KL ir §is rinka linijas diametrs.

Risinajums.

e JLAK=<LAD+<DAK.
e <LAD = <LCD (ievilktie lenki, kas balstas uz vienu loku LD).

1

e YLCD= E<IBCD (péc dota CL ir <BCD bisektrise).
1

e <KAD= 5<IBAD (pec dota AK ir <BAD bisektrise).

1
¢ Esam ieguvusi, ka <LAK = 3 (<«BCD +<BAD).

e <BCD+<BAD =180° (ievilkta Cetrstara pretéjo lenku summa ir 180°).

e Tad <LAK = §-180° =90°.

¢ Horda, uz kuru balstas taisns lenkis, ir diametrs. Tatad pieradits, ka KL ir diametrs.

3. uzdevums. Saurlenku trisstiiri ABC nogrieznis AH ir augstums pret BC, bet O ir AABC apvilktas rinka linijas centrs.
Pieradit, ka <BAH = <OAC.



Risinajums. Novilksim diametru AD, tad <ACD =90° = <AHB.

A

D

¢ JADC = <ABC kaievilktie lenki, kas balstas uz vienu loku AC.
e ADCA ~ ABHA (péc pazimes ll);
* JOAC = <BAH ka lidzigu trisstaru DCA un B H A atbilstosie lenki.

4. uzdevums. Dota rinka linija ar centru O. Nogrieznis AB ir §is rinka linijas horda, C ir hordas AB ieksejs punkts. Rinka
linija, kas apvilkta trisstarim ACO, krusto pirmo rinka liniju vel punkta D. Pieradit, ka BC = CD.

Risinajums.

_—

D

Pieradisim, ka <CBD = <BDC, tad no ta sekos, ka ABCD ir vienadsanu trisstiiris ar pamatu BD; lidz ar to CB = CD.
e <CBD =0.5<1AOD (ievilkta lenka lielums ir puse no atbilsto$a centra lenka lieluma).
* JAOD = qACD (mazakaja rinka linija ievilktie lerki, kas balstas uz vienu loku AD).
¢ Seko, ka <ACD =2<CBD.
* JACD = <CBD+ <CDB (trisstiira CBD aréjais lenkis).
e legiits, ka 2<CBD = <CBD + <BDC jeb <CBD = <BDC.

e Tatad ACBD ir vienadsanu trisstiris ar pamatu BD, kas pierada vajadzigo.

5. uzdevums. Rinka linija ievilkts cetrstiiris ABCD. Punkti M, N un K ir attiecigi malu AB, BC un CD viduspunkti. Zinams,
ka <BMN =40°. Aprekinat lenki <NKC!

Risinajums.



e MN ir ABAC viduslinija, tade] MN || AC.

* YBAC = <BMN =40° ka kapslu lenki pie paralélam taisném M N un AC.
* <BDC = <BAC = 40° ka ievilktie lenki, kas balstas uz vienu loku BC.

e KN ir ACDB viduslinija, tade] KN || DB.

e INKC =<BDC =40° ka kapslu lenki pie paralélam taisném NK un BD.
e Tatad <INKC =40°.

6. uzdevums. Rinka linija ar centru O novilkta horda AB, kas pagarinata aiz punkta B, novelkot nogriezni BC ta, lai BC = OA.
Taisne OC krusto rinka liniju punkta D (O atrodas starp C un D). Aprekinat <ACD, ja <AOD = 30°.

Risinajums. Apzimeésim otru OC krustpunktu ar rinka liniju ar E.

e Apzimesim <ACD = a.
e Péecdota BC = OA. Taka OA = OB ka radiusi, tad secinam, ka BC = BO un AOBC ir vienadsanu.

* a=<BCO=<BOC kalenki pie pamata vienadsanu trisstirl.

Loka lenkiskais lielums vienads ar atbilstoso centra lenka lielumu; tatad

AD=<AOD=30° un BE=<BOE=a.

¢ Saskana ar apgalvojumu par aréja lenka lielumu, <ACD =
un CD).

(Zﬁ - BTE) (nemti tie loki, kas atrodas starp taisnem CA

N | =

1
* legiita vienadiba a = > (30° — ). No Sejienes izsakam a, ieglistot

3 1

Ea:5-30°
20 =30°-a
3a=30°
a=10°.

o Atbilde: <ACD =10°.



7. uzdevums. Kvadrata ABCD ieksiené nemts punkts E ta, lai AABE butu regulars. Aprekinat <ECD.

Risinajums. 1. risinajums

0° 759
60°

¢ {ABE =60° ka regulara trisstiira lenkis.
e <EBC=<ABC-<ABE =90°-60°=30°.
e AEBCirvienadsanu, jo EB = BC. Tapéc pamata pielenki ir

180° - <EBC _ 180° -30°

<BCE=<BEC= = =75°.
2 2
e Tatad <ECD =<BCD-<(BCE =90° - 75° = 15°,
2. risinajums
B C
A D

e Taka BA = BE karegulara trisstiira malas garumi un BC = BA ka kvadrata malas garumi, tad punkti A, E, C atrodas uz
rinka linijas w ar centru B.

e BC L CD kakvadrata malas; ta ka BC ir w radiuss, tad CD ir w pieskare.
1 —
e J<ECD= EEC ka hordas-pieskares lenkis.

« EC=<EBC (loka lenkiskais lielums vienads ar atbilstoSo centra lenki).
e J<EBC=<ABC—-<ABE=90°-60°=30°.
¢ Secinam, ka

<ECD = %-300 =15°

8. uzdevums. Dots Saurlenku trisstiris ABC. Zinams, ka <<B = 60°, AD un CE ir augstumi, bet F ir malas AC viduspunkts.
Pieradit, ka ADEF ir regulars.

Risinajums.



e Paradisim, ka FE = FD un <DFE = 60°, tad no ta sekos, ka ADEF ir regulars.
e Taka <AEC = <ADC =90°, tad ap Cetrstiiri AEDC var apvilkt rinka liniju w.

» Rinkalinijas w centrsir F, jo w ir apvilkta ap taisnlenka trisstiriem AEC un ADC, kam AC ir hipotentiza, tacu taisnlenka
trisstirim apvilktas rinka linijas centrs ir hipotentizas viduspunkts.

¢ Seko, ka FE = FD ka radiusi.

e JEFD =2<ECD (centralenkis ir divreiz lielaks neka ievilktais lenkis, kas balstas uz to pasu loku).
* No taisnlenka trisstura ABEC seko <ECB =90° — <EBC =90° — 60° = 30°.

e Pamatots, ka FE = FD un <EFD =2-30° =60°. Tatad ADEF ir regulars, kas ari bija japierada.

9. uzdevums. Rinka linija ievilkts regulars piecstuiris ABCDE. Uz mazaka loka AFE atziméts punkts P. [zmantojot Ptolemaja
teoremu, pieradit, ka
PA+PC+PE=PB+PD.

Risindajums.
B
C \ N
i P

D~~~ E

¢ Visu regulara piecstiira malu garumi ir vienadi; apzimeésim tos ar a.

¢ Arlvisu piecuregulara piecstiira diagonalu garumi ir vienadi (pierada, izmantojot vienadus trissturus ABE, BCA, CDB,
DEC un EAD (péc pazimes mlm)); apzimeésim diagonales garumu ar d.

* No Ptolemaja teoremas Cetrstiir1 PBCD seko, ka PB-CD + PD-BC =PC-BD jeb

PB-a+PD-a=PC-d. 1)

¢ No Ptolemaja teoremas cetrsturl PABD seko, ka PA-BD + PD-AB =PB- AD jeb

PA-d+PD-a=PB-d. 2

¢ No Ptolemaja teoremas Cetrstiir1 PBDE seko, ka PB-DE+ PE-BD = PD-BE jeb

PB-a+PE-d=PD-d. 3)



e Saskaita vienadibas (2) un (3) un atpem vienadibu (1); iegtst
d(PA+PE)=d(PD+PB-PC).
Dalot abas puses ar d, iegtist PA+ PE=PB+PD—PCjeb
PA+PC+PE=PB+PD,
kas ari bija japierada.

10. uzdevums. Septinstiris ABCDEFG ir ievilkts rinka linija (t.i., visas septinstiira virsotnes atrodas uz rinka linijas).
Zinams, ka $1s rinka linijas centrs ir septinstira ABCDEFG iek$éjs punkts. Pieradit, ka

<ABC + <CDE+ <EFG < 450°!
Risinajums. Ar’lT,E, ... ,7; apzimesim attiecigi lokus :4?, 73—5, cee GA (izveleti tie loki, kas nesatur citus septinstira punktus,
skat. ziméjumu).
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e Tevilktais lenkis ir vienads ar pusi no tam atbilstosa loka lenkiska lieluma; tatad
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<ABC = ;
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L+h+h+l+1,

qEFG=-1"1 22 2T

e Tatad japierada, ka
(E+’E+’E+’E+’E) + (’E+’E+’E+’E+72\) + (’E+’E+’E+’l_3\+7;) <2-450° =900°
jeb
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2 ll+lg+lg+l4+l5+16+l7)+7;<900°. 4)

¢ Visu septinu loku’ff, .. .,7; summa ir vienada ar 360°; tatad nevienadiba (4) ir ekvivalenta ar
2.360° + I; < 900°
jeb
l; <180°. (5)

¢ Ta ka rinka linijas centrs atrodas dota septinstura iekSiene (péc dota), tad tas atrodas taja pasa pusplakné no taisnes
AG ka citas septinstira virsotnes. Tatad horda AD ir mazaka par diametru, bet atbilstosais loks I; < 180°.

» Pieradita nevienadiba (5), tacu tas pierada arl vajadzigo apgalvojumu.



